PANG Ki KHOA HQC LIVESTREAM — CHINH PHUC PIEM 8, 9, 10 MON TOAN!

TAI LIEU THUQC KHOA HQC
I H‘I' “LIVE VIP 9+ TOAN ”

°. i . PANG KY HQC EM INBOX THAY TU

TONG ON FULL DANG BAO QUAT HAM SO
( Chuan Cau Triuc Form SGK mdoi 2025)

A - TRAC NGHIEM
1.30. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén khoang (a;b). Phét biéu nao dudi day 1a ding?

A.Néu f'(x)>0 véimoi X thudc (a;b) thi ham s y = f(x) dong bién trén (a;b).

B. Néu f'(x) >0 véi moi X thudc (a;b) thi ham sd y = f(x) dong bién trén (a;b).

C.Ham sé y = f(x) dong bién trén (a;b) khi va chi khi f'(x)>0 véimoi X thudc (a;b).

D. Ham s6 y = f (x) dong bién trén (a;b) khi va chi khi f'(x)>0 véimoi X thude (a;b).
Loi giai

Chon B

Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham trén khoang (a; b). Néu f'(x) >0 vdi moi x thude (a; b) thi ham sb
y = f(x) dong bién trén (a; b).

1.31. Ham s nao sau day nghich bién trén R ?

A y=-x*+3x*-9x. B. y=—x>+x+1. C. y=-—5 D. y=2x"+3x+2.
X_

Loi giai
Chon A
Ham s6 y =—x* +3x* —9x cb:
y'=—3x* +6x—9=-3(x* —2x+1)-6=—3(x-1)* ~6 < Ovx e R
Do d6, ham sé y = —x®+3x? —9x nghich bién trén R .
1.32. Ham s6 nao duéi day khong co cuc tri?
A. y=x|. B. y=x". C.y=—x>+x. D.y:ZX_1

X+1

Loi giai
Chon D
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2x-1

X+1

200D 2Cx=D 36 vxe -1 Do do ham sé y =
(x+1) (x+1) X+1

Xét ham s y =

Coy

khong c6 cuc tri.

1.33. Gia tri cuc tiéu cia ham sé y=x*Inx 1a

Al R : L
€

Loi giai
Chon C
Tap xac dinh 1a D = (0;+0).
L

e

Coy =2xInx+x=x(2Inn+1).Co y=0<=2Inx+1=0< x=—F—+(do x>0).

Bang bién thién
1
X 0 — 40
e
¥y - 0 +

\ 5 A A r .7 . + A 5 \ A 1N 1
Dua vao bang bién thién ta c6 gia tri cuc ti€u cua ham so 1a e
€

1.34. Gia tri 16n nhét ctia ham s6 y = (x—2)?-e* trén doan [1 ; 3] 1a
A.0. B. €°. C. e, D.e.
Loi giai
Chon B
Co Yy =2(x—2)e" +(x—2)%e* =x(x—2)e*.Co y'=0<= x(x—2) =0 <> x=0 (loai) hoic X=2 (théa man).
Co y) =€y(2)=0;y(3)=¢’.
Vay gia tri 1on nhat ciia ham s6 1a €® khix =3 .
1.35. Cho ham s6 y = f (x) thoa man: )!LT f(x)=1 XILT f(x)=1 XILrpw f(x)=2 va XILTO f(x)=2.
Khang dinh nao sau déy 1a dang?
A. Puong thang X =2 1a tiém can dimg ctia d6 thi ham sd.

B. Dudng thang y = 2 14 tiém can ngang ctia d6 thi ham s6.

e T3 .
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C. Puong thang y =1 1a tiém c4n ngang cta dd thi ham sd.
D. Puong thang x =2 1a tiém can ngang cua do thi ham sd.
Loi giai
Chon B
Vi lim f(x)=2, Ilm f (X) =2 nén duong thang y =2 1a tiém can ngang ctia do thi ham s6, vi

X—>—o0

lim f(x) =1, Ilm f(x) =1 nén dd thi ham s6 y = f (x) khong co tiém can ding.

X—2

2
. . X“+2Xx-2
1.36. Tiém c4n xién ctia dd thi ham sé y= >~ % I
X+2
A y=-2. B. y=1. C.y=x+2. D. y=x.
Loi giai
Chon D
) X* +2x—2 2
Taco: y= =X-
X+2 X+2

Lai co: I|m(y X) = lim [x—i—x}_ I|m—L:0
X—>+00 X+ 2 Xo>to X4 2

Imuy xy—hm{x——g——x}—hm——g—:o
X+2 Xo—o X 42

X2 4+2x-2

Do d6, duong thang y = x 14 tiém can xién cua d6 thi ham s6 y = >
X+

1.37. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R \{{;3}, lién tuc trén mdi khoang xac dinh va ¢ bang bién thién

nhu sau:
X —a 1 2 3 -
f(x) — - 0 +

1

() *\“_1 7\5/”"‘ _4/

Khing dinh ndo sau day 1 sai?

A. Puong thang y =1 1 tiém can ngang cua do thi ham s da cho.
B. Puong thiang y =—1 14 tiém cén ngang cua do thi ham sb da cho.
C. Puong thang X =3 14 tiém can dtng cua do thi ham s da cho.
D. Puong thang X =1 1a tiém can dimg ctia d6 thi ham s6 da cho.

Loi giai
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Vi lim f(x) =—1 lim f (x) =7 nén dudng thang X =1 khong phai 14 tiém can dimg cua d6 thi ham sb da cho.
x—1"

x—1"

1.38. D6 thi trong Hinh 1.37 1a d6 thi ctia ham sd:

A. yzxLZ. B. =2X+1. C. y:x—_l. D. y:X—+3.
X+1 X+1 X+1 1-x

Loi giai
Chon B

D6 thi ham s6 trong hinh 1.37 ¢6 tiém can ngang 1a y=2.

1
2+—
. . 2x+1 X e £ .
Xétham so: y = 2x+1 co: lim 2272 = |im X —2 nén dd thi ham s y = 2x+1 6 tiém can ngang la
X+1 e X+l oy 1 X+1
+7
X
\ 2 N A A I U x-1 X+3 X+2
y = 2. DPuong thang y =2 khong la tiém cén ngang cua cac d6 thi ham s6 y = vy = vy = .
X+1 1-x X+1
1.39. B0 thi trong Hinh 1.38 14 d6 thi ctia ham so:
i ) 1
2 2
X“=x+1 X“+x+1
A y=x——— :2X+1. C.y= D.y=
x+1 Xx+1 X+1 X+1
Loi giai
Chgon D
PP —. , ax’ +bx+c ) \ DRI . , XA
+) D6 thi & Hinh 1.38 ¢c6 dang y =— (@ # 0; p # 0) va da thac tir khong chia hét cho da thirc mau nén
PX+¢
loai dap an B.

Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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+) Vi d6 thi ham s di qua (—2;—3) nén loai dap an C.

+) Vi d thi ham s di qua (0;1) nén loai dap 4n A.

2
. X +x+1 1
+) Xéthamsd y=——=X+——.
X+1 X+1
2 2
- . X“+x+1 . . XT+x+1
Co lim y= lim ————=-ow; lim y= lim —— =+
x> (1) )T X+1 x> (1) > X+1

Do d6 x=-1 1a tiém can dting ctia d6 thi ham s6. Co lim (y —x) = lim ilzo; lim (y—x) = lim ilzo
X—>+00 X—>+00 X+ X—>—00 X—>—00 X_|_

Do dé y = x la tiém can xién cua do thi ham so.

B - TU LUAN
1.40. Xét chiéu bién thién va tim céac cyc tri (néu c6) ciia cac ham sd sau:
a) y=x>-3x"+3x-1; b) y=x*-2x"-1;
2x—1 X2 42X+ 2
c) y= ; d)y=—-—7--—.
) y 3x+1 ) y X+1
Loi giai

a) y=x"-3x*+3x-1
Tap xac dinh: D=R.
Taco: ¥y =3x*—6x+3=3(x-1)%y =0 x=1

Lap bang bién thién cua ham so:

x| —oc 1 +oo
7y’ + 0 +
//,_i""
y / 0
—od

Ham s6 y = x* —3x? +3x —1 d6ng bién trén khoang (—oo;1) va (L +0).
Ham s6 y = x* —3x? +3x —1 khong c6 cuec tri.

b) y=x*-2x*-1

Tap xac dinh ctia ham s6la D=R.

x=0

Tacod: ¥y =4x'-4x,y =0=4x-4x=0
X=11

Béng bién thién:
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x| —oc -1 0 1 +oc
— 0 + 0 - 0 +
+ —1 +o9
y
\2 / \_2 /

Ham sé ddng bién trén cac khoang (—1;0) va (L +0).

Ham sd nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1).

Ham s6 dat cuc dai tai x=0 va Yop =—1. Ham sb dat cuc tiéu tai x =-1Lx =1 va Yor =—2.

0)y= 2x-1
3x+1
A o g -1
Tap xac dinh: D:]R\{?}
Co yr: 2(3X+1)—3(22X—1) _ 5 : >O'VX¢_1
(3x+1) (3x+1) 3

o NS , 1) (1 NSO . :
Ham s6 dong bien trén cac khoang [—oo; —5) va (—5 ; +00J . Ham s6 khong ¢6 cuc tri.

X% +2X+2
d)y=—-—7"—-
X+1

Tap xac dinh: D =R\{-1}.

, (2x+2)(x+1)—(x2 +2x+2) x2 4+ 2x

Coy . = ~.Co Y =0 x"+2x=0< x=0 hodc x=-2.
(x+1) (x+1)
Bang bién thién
T | —oc —2 -1 0 oo
Yy’ + 0 - — 0 +
—92 “+oo +oo
_% 2o 2

Ham s6 dong bién trén cac khoang (—o0;—2) va (0;+0).
Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—-2;-1) va (-1;0).
Ham sb dat cuc dai tai X=-2 va Yep =—2.

Ham s6 dat cuc tiéu tai x=0 va Yor =2.

1.41. Tim gié tri 16n nhat va gia tri nhd nhat (n€u c6) ctuia cac ham so sau:

(/ 6\“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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a) y= §X+; trén ntra khoang [2;+0) ; b) y=+2-x*.
Loi giai
2(3x—2)-3(2x+1 —7
2) y= 2+ ran nia khoing [2;-400). C6 ' = 2CX =D =32x+D) <0,V e[2;+)
3x-2 (3x-2) (3x-2)

Do d6 max, .., y=Y(2) :% va ham s khéng co gia tri nho nhat trén nira khoang [2;+0).
b) Tap xac dinh D =[-/2;+/2]

X

Co Y =—=2:y =0 x=0 (thdéa min). Co y(—/2) =0: y(0) =+/2: y(+/2) =0
oy ﬂy = (théa man). C6 y(—v2) =0; y(0) y(v2)

4 =y(0)=/2; min y=y(~2)=y(/2)=0
Vay max y=y(0)=+2; min y=y(-2)=y(2)

1.42. Tim cac tiém can cia moi do thi ham so sau:

3x-2 x> +2x-1
VY= Y=
Loi giai
3x-2
a) y=
X+1

Tap xac dinh: D =R\{-1}.

A . 3x-2 . . 3x-2
Co lim y= lim =—o0; lim y= lim =400
x—(-1)* x—>(-)" X+1 x—>(-1)” x—>(-1)" X+1

Do d6 x=-1 la tiém can ding ctua dd thi ham sb.

3—g 3_3

Co lim y = lim >X=2 _ Jim —X=3; lim y = lim =2 _lim —X-3
X—>+00 x—>+0 X +1 X_)+001+— X—>—00 x>—0 X471 X—>—00 14+
X X

Do d6 y =314 tiém can ngang cua dd thi ham sb.

X*+2x-1 1 5 1
b) y=———=—X+—+
2x—1 2 4 42x-1)

Téap xac dinh: D =R\ {%}

. . x*+2x-1 . o XP+2x-1
lim y= lim ————=+0; Ilim y= lim ————=-

AT T
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x> +2x-1

Vay tiém can ding cua dd thi ham s y = la duong théng X = % .

x*+2x-1 x 5 1

Taco: y= =—+—+—
2x-1 2 4 4(2x-1)

Do d6, lim y—(LEJ —lim—2 0 lim y—(§+§j “lim— -0
X—>+0 2 4 X—>400 4(2)( _1) X—>—00 2 4 X—>—0 4(2)( _1)

2
. . A . X“+2x-1 .
Vay tiém can xién cua d6 thi ham so6 y=2— la duong thang y:§+%
X_
2 2 2
. . X +2x-1 . . X“+2x-1 L . X°+2x-1
Taco: limy=lim ————==—o0; lim y = lim ————— =+ nén d6 thi ham s0 y =————— khéng c6
X——0 x>0 2x =1 X—>+0 X—>+0 DY — 2x -1
tiém can ngang.
1.43. Khao sat su bién thién va vé& do thi cta cac ham s sau:
2
_ X®—2X
a) y=—x"+6x"-9x+12; b) y:2X ! c) y= :
X+1 x—1

Loi gidi
a) y=—x>+6x>—9x+12
1. Tap xac dinh: D=R.
2. Su bién thién
+)Co Yy =-3x*+12x-9;y' =0 = -3x* +12x-9=0 < x =1 hodc Xx=3.
+) Trén khoang (1;3), y' > Onén ham s6 dong bién
Trén cac khoang (—o0;1) va (3;+),y <0 nén ham s6 nghich bién.
+) Ham s6 dat cyc tiéu tai x =1 va Yor =8; Ham s6 dat cuc dai tai X =3 va Yoo =12.
+) Gi61 han tai vo cuc:

lim (—x3 +6Xx? —9x+12) = +o0; lim (—x3 +6x° —9x+12) = —0

X—>—00 X—>+00

+) Bang bién thién

3. Do thi
+) Giao diém cua d6 thi vai truc Oy 13 (0;12) .

(/ 8\“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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+) D6 thi ham sb di qua diém (1; 8); (3; 12).

+) D6 thi ham sb c¢6 tam ddi ximg 1(2; 10).

A &5

2x-1

b) v=
)Y X+1

1. Tap xac dinh cua ham s6: R\{-1}

2. Sy bién thién: y' = >0Vx % -1

(x+1)°
Ham s6 ddng bién trén khoang (—o0;—1) va (—1;+00).

Ham s6 khong c6 cuc tri.

Gidi han: lim y = lim 22 22 im y = tim 2X=1 22
X—>+00 x—>+0o X 41 X—>—00 x>0 X471
. . 2x-1 . . 2x-1
lim y= lim =+o0; lim y = lim =—0
x—-1" x»>-1" X+1 X—>—1* x>-1" X 4+1

Do d6, d6 thi ham s nhan duong thang X =—1 1am tiém cén dung va dudng thang y = 2 lam tiém can ngang.
Béng bién thién:

x| —oc -1 +oc
y' + +
o0 2
2 — 00

3. D6 thi: Giao diém ciia d6 thi ham sb vai truc tung 1a (0;—1) .

2x-1

=0
y X+1

=0 X= % . Giao diém cua dd thi ham sb véi truc hoanh 1a diém (1 : oj .

D6 thi ham s6 nhan giao diém I(-1;2) cua hai dudong tiém can lam tdm doi ximg va nhan hai duong phan giac
cua goc tao boi hai duong tiém can nay lam cac truc doi xung.

4

) Thdy Ho Thirc Thudn - CHUYEN LUYEN THI PAI HQC CHAT LUQNG CAO 9+ TOAN
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v "

x? —2x
x-1

c)y=

1. Tap xac dinh cua ham s6: R\{1}
2. Su bién thién:

X* — 2X 1
x-1 x-1

Taco: y=

. (@x=2(x-D—(X*-2X) x*-2x+2 (x-1)%+1
- (x—1)° Co(x-1)* (x-1)?

>0vx =1

Do d6, ham s dong bién trong khoang (—o0;1) va (L +o0). Ham sé khong co cuc tri.

2 2
. . . XT—=2X . . X"—=2X
Gidi han: lim y = lim =+00; lim y = lim = -0
X—>+00 xo+o X —1]1 X—>—00 x>0 X —1]1
. . x2=2x . . XP-2X
limy=Ilim =+oo; limy = lim =—
x—1" - X—=1 x—1" x> X-=1

lim [y —(x=1)] = lim (x—l-i_(x_l) _lim-—L _o
X—>+00 X—>+00 X—l 1

lim [y —(x—1)] = lim (x—l—i-(x—l)jz lim-—2_—0
X—>—00 X—>—0 x-1 1

X—>—0 X —

Do d6, d6 thi ham sb nhan duong thang X =1 lam tiém can dtmg va duong thang y = x—1 lam tiém can xién.

Béng bién thién:
z | —o° 1 +og
y’ + +
+oc 0o
—_ — 0
3. D) thi:
(/ 1\0“\ Thay Hé Thirc Thudn - Birt Phd Pé Thanh Cong!
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v A

y=x=-1

y"

Giao diém ctia d6 thi ham s véi truc tung 1a (0;0).

2_ x=0
y=O<:>X 2X:0<:>
x-1 X=2

Do thi ham s giao vai truc hoanh tai cac diém (0;0) va (2;0)

Do thi ham s0 nhan giao diém | (1;0) cua hai duong tiém can lam tdm doi xung va nhan hai dudng phan giac
cua gdc tao bdi hai duong tiém can nay lam cac truc doi xung.

1.44. Xét mot thau kinh hoi tu ¢6 tiéu cu f (H.1.39) . Khoang cach p tur vat dén thau kinh lién hé véi khoang

cach g tir anh dén thiu kinh boi hé thuc: 1.2

p q f

a) Viét cong thirc tinh q = g(p) nhu mot ham s6 cua bién p e (f;+00).
b) Tinh cac giéi han lim g(p); lim g(p) va gidi thich ¥ nghia cac két qua nay.
p—>+o0 por*

¢) Lap bang bién thién ctia ham sé q = g(p) trén khoang (f;+o0).

Loi giai
a)Tacc')l+£:£c>£=i—£<:>l=p;f@q:p_f
q f g f p q pf p—f
. pf .
Do d6 q=g(p) = . vGi p e (f;+00).
b) I|m a(p) = I|m p_f: lim L_f I|m g(p) = ||m p_f:+oo
mp—toeoey »rp-f
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Y nghia JLer g(p) = f 1a khoang cach tir vat dén thau kinh tién ra vo ciing thi khoang cach tir anh dén thau
kinh x4p xi tiéu cu.
pll_g] g(p) = +oo nghia 1a khoang cach tir vat dén thau kinh tién gan vé tiéu cu f thi khoang cach tir anh dén

thau kinh cang lén.

f(p-f)—pf _ —f
(p—f)? (p—f)

Do d6 ham s6 q=g(p) nghich bién trén khoang (f;+o0).

c)Taco ' = > <0,Vpe(f;+o0)

ql -—

+w
q \
f

1.45. Dan s6 ctia mot qudc gia sau t (nam) ké tir nim 2023 dugc wdc tinh boi cong thire:

N (t) =100e****(N(t) duoc tinh bang triéu ngudi 0 <t <50).

a) Udc tinh dan s6 cta qudc gia nay vao cac nam 2030 va 2035 (két qua tinh bang triéu ngudi, lam tron két qua
dén chit so thap phan thir ba).

b) Xem N(t) 12 ham s6 ciia bién s6 t xac dinh trén doan [0 ; 50]. Xét chiéu bién thién cia ham s6 N (t) trén
doan [0 ; 50].

¢) Pao ham ciia ham s6 N (t) biéu thi toc do tang dan sd ciia qubc gia d6 (tinh bang tridu ngudi/ndm). Vao nim
nao toc do tang dan so cua quoc gia do la 1,6 triéu ngudi/nam?

Loi giai

0,012.7

a) Dan s6 cua qudc gia nay vao cac nam 2030(t = 7) 1a: N(7) =100e>*%’ =108,763 triéu nguoi.
Dan s6 cta qudc gia nay vao cac nam 2035 (t = 12) 1a: N(12) =100e°°*?*? =115, 488 triéu ngudi.
b) Tacod N'(t) =100-0,012-e%%2' =1,2.e°"?' > 0 véimoi t €[0;50].

Do d6 ham s6 N(t) ludn dong bién trén doan [0; 50].

4
In—
¢) Theo dé c6: 1,2-e%"% =1 6 < % = 4 o t=—3_~2397 nam.
3 0,012

Vay vao ndm 2046 toc do ting dan s cua qudc gia d6 1a 1,6 triéu ngudi/nam.

1.46. Mot duong day dién dugc ndi tir mot nha may dién 6 A dén mot hon ddo & C nhu Hinh 1.40. Khoang
cach tir C dén B 1a 4km. Bo bién chay thang tir A dén B v&i khoang cach 1a 10km. Tong chi phi lap dat
cho 1 km day di¢n trén bién 1a 50 triéu déng, con trén dat lién 1a 30 triéu déng. Xac dinh vi tri diém M trén
doan AB (diém ndi day tir d4t 1ién ra déo) dé tong chi phi lap dat 1a nho nhat.

o 1_\3“\ Thdy Ho Thirc Thudn - Birt Phd Dé Thanh Cong!
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C
[
4 km)|
M A
B
Hinh 1.40
Loi giai

Goi khoang cach BM 1a x(km), (0 < x <10).
Khi d6 khoang cach AM 1a 10 - x (km).
Khoing cach CM 1a /16 + x* (km) .

Khi d6 chi phi 1ip dat day dién 1a: f(x) =30(10—X) +50v16+ x* (triéu dong).
Bai toan trd thanh tim x dé f(x) dat gia tri nho nhat.

50x
V16 + x?

50x

16+ X2

Cof'(x)=-30+

Cof'(x)=0 < -30+ =0 < —30V16+ x* +50x =0 < 3v16+ x* =5x

x>0
C>{9(16+x2):25x2 ox=3

Tacé f(0)=500; f (3)=460; f(10) =100y29.

Do d6 chi phi nhé nhat dé 1ap day dién 1a 460 triéu dong khi M cach B mot doan 3 km trén doan AB.
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PHAN II. Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n lra chon. Mbi ciu héi thi sinh chi chon mét phwong an.
Caul: Chohamsé y=f(X) cédaoham f'(x)=-x*-4, VxeR.Ménh dé nao dudi day ding?
A. Ham s6 dong bién trén khoang (2;+00). B. Ham s6 dong bién trén khoang (-2;2) .
C. Ham s6 nghich bién trén khodng (—o0;+00). D. Ham sb dong bién trén khoang (—o0;-2).
Loi gidi
Do ham s6 y = f(X) c6 dao ham f'(x)=-x*—-4<0,VxeR nén ham s nghich bién trén khodng

(—o0;400) .

Cau2: Chohamsé y= f(X) c6 bang bién thién nhu sau

I'(x) + 0 — 0 +
4 +0o00
F(x)
0
— o0

Gia tri cyc tiéu cua ham so6 da cho bang

A. 4. B.2. C.0. D. 1.
Loi giai

Dua vao bang bien thién, ta cé gia tri cyc ti€u ciia ham so da cho bang 0.

Cau3: Chohamsé y=f (X) lién tuc trén R va co bang bién thién nhu sau.

T |—o0 0 2 +oo
F(z + 0 - 0 +
6 +o0
f(z)
oo —10

Téng gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét ciia ham s6 y = f (X) trén R bang
A. 6. B. 9. C. -13. D. -16.
Loi giai
Trén R, ta c6 gia tri 16n nhét cua ham sb y=f (X) béng —6 tai Xx=0 va gia tri nho nhét béng -10
tai Xx=2.
Khi d6 tong gia trj 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 y = f (x) trén R bang —16
-x*-3x+4

1a duong thang c6 phuong trinh?
X+2

Cau 4: Tiém can xién cua do thi ham sb y =

o _12“\ Thdy Ho Thirc Thudn - Birt Phd Dé Thanh Cong!
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Loi gidi
2 2
, . —X*-3x+4 . —X"-3x+4
Taco a=lim| ———:x =I|m2—=—1,
X—> 40 X+ 2 X—>+00 X + 2X

— 2_ —
b= lim M_(_l)x lim X4
X—>+00 X+ 2 X+ X 4+ 2

Tuong tu: lim w:x =-1, lim w—(—l)x =-1
X0 X+2 X0 X+2

2
T VA S £ X" =3x+4 . . 2 . \
Tiém can xién cua do thi ham s6 y = 17 la duong thang c6 phuong trinh y =—-x—1.
X+

Cau5: Pudng cong & hinh sau 1a d6 thi ciia ham sé nao?

Ui
_1\ 2 -
O T
—1
A y=-x+3x*-4. B.y=x'-4. C.y=x*-4. D. y=-x"-4.

Loi giai
Xét dang hinh cua d6 thi, ta loai dugc ham sé y=x* -4 va y=-x* 4.

Do lim y =—o nén ta loai ham s6 y = x* —4 va nhan ham s6 y=-x* +3x* - 4.

X—>+30

Cau6: Cho do thi ham s y=f (x)nhu hinh v&.

1 2 X

1) S—
—1
____>

A. Ham s dong bién trén khoang (—o0;1) va (1+).
B. Ham s6 nghich bién trén R .
C. Ham s nghich bién trén khoang (—o0;1) va (L +0).

D. Ham s dong bién trén R .
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D0 thi ham s6 y=f (x) di xudng tir trai qua phai va nhan dudng thang x=1 lam tiém can dimg.

Do d6, ham s6 y=f (x) nghich bién trén khoang (—o0;1) va (L+o0).

2
Cau7: Diém cuc dai cia db thi ham sé y = ixfz la:
X+
A Xx=-2. B. x=0. C. (-2;-2). D. (0;-2).
Loi giai
2 2
Hamsé y = X +2x+2 cé tap xac dinh 1a R\ {—l} va c¢6 dao ham y' = X+ 2)2( .
x+1 (x+1)
iy X=-2
Giai phuong trinh: y' =0 < { 0
X =
Bang bién thién:
T |—o0 —2 -1 0 “+o0
f(x) + 0 — - 0 +
-9 +oQ —+oo
f(x)
—00 —00 2
Vay diém cuc dai clia d6 thi ham s6 1a (—-2;—-2).
A < . \ A , A 7 A 5 \ X 2X+4
Céu 8: Khang dinh nao sau day dung vé tinh don diéu cua ham so y = 1 ?
—X

A. Ham s6 dong bién trén cac khodng (—oo;1)va (1+00).

B. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;1) U (L;+00).

C. Ham s nghich bién trén cac khoang (—o0;1)va (L+0).

D. Ham s dong bién trén céc khoang (—o0;—1) va (=1;+00).
Loi gidi

Tap x4c dinh D=R\{1}.

2X+4:>y’=L2>O,Vx;t1.
1-x 1-x

Taco y=

Vay ham s6 dong bién trén cc khodng (—o0;1)va (L+00).
Cau9: Mot chat diém chuyén dong thang véi phuong trinh s(t) =t* +3t -1, trong d6 t tinh bang gidy va s(t)

tinh bang mét. Tinh van tdc ctia chit diém tai thoi diém t =5 (gidy)?

ca(® an(z ea(f (s

o 1_\8“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Ta co: v(t)=s'(t)=3t"+3.

Vén toc cla chat diém tai thoi diém t =5 1a v(5)=78 (Ej :
S

Cau 10: Db thi trong hinh bén dudi 1a d6 thi caa ham sé
Yl

-2 -1 O N
4 , -
o z
~------9—3
g !
//\ !
1 2x+1 X*—x+1 X +x+1
A y=X———. B. y= . C.y=———. D.y=————.
X+1 X+1 X+1 X+1
Loi giai
D6 thi ham sb cat truc tung tai diém (0;1) nén loai ham sé y = X——l.
X+
X 1 1 X a- L2 n s Z XZ—X+1
D06 thi ham s6 di qua diém (—2; —3) nén loai ham so Y :—1.
X+

Cau 11: Thé tich V (don vi: cm®) cia 1 Kg nudc tai nhiét dd T (don vi: °C) duoc tinh béi ham s6 V (T),
T €[0;30]. Biét ham s6 V (T) c6 bang bién thién nhu sau:

T o T, 30
V(T) — 0 +
V(0 V(30)
V(T)
V(T1)

V6i T,  3,97°C. Hoi thé tich V (T) giam trong khoang nhiét d nao?
A. (0;3,97). B. (0;5) C. (0;10). D. (0;30).
Loi giai
Tir bang bién thién suy ra, thé tich V (T) giam trong khoang nhiét d¢ tir 0°C dén 3,97°C.
Céu 12: Gia su sy lay lan cua mot loai virus & mdt dia phuong co thé duoc md hinh hoa bﬁng ham s
N(t)=—t>+12t*, 0<t<12, trong d6 N la s6 ngudi bi nhiém bénh (tinh bing trdm nguoi) va t 1a

thoi gian (tudn). Hoi s6 ngudi bi nhiém bénh tang trong khoang thoi gian nao?
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A. (0;10) B. (0;8). C. (810). D. (812).
Loi giai
- ) t=0
Taco N'(t)=-3t"+24t=0< ( g’
Bang bién thién
i 0 8 12
N'(t) + 0 -
256
N(t)
0 0

Tur bang bién thién ta thiy s6 nguoi bi nhiém bénh tang trong khoang thoi gian (0;8).
PHAN III. Cau tric nghiém ding sai. Trong mdi y a), b), ¢), d) & mdi ciu, thi sinh chon ding hoic sai.

Caul: Chohamsd y=f (X) c6 dao ham trén R va ham s y = f'(X) 12 ham s6 bac ba c6 d6 thi 1a duong
cong trong hinh v&. Xét tinh dung sai ctia cac khang dinh sau:
9N y=5=)

a) Haim s6 y = f (X) ddng bién trén khoang (—o0;—2).
b) Ham s6 y = f () c6 hai diém cuec tri.

) f'(2)=4.

d) Hamsé g(x)=f (x)—%x2+x+2024 dong bién trén khoang (—g;—gj.

Loi giai
a) Sai: Vi tir d0 thi ciia ham s6 y = f'(X) ta thdy f'(x)>0 véi ¥x=1 nén ham sé dong bién trén
khoang (l; +00).
b) Sai: Vi tir 6 thi ciia ham s6 y = f'(X) ta thay f'(X) chi d6i ddu mot 1an qua X =1 nén ham sb ¢6
mét diém cuec tri.
¢) Sai: Tir d thi ta c6 ham s6 f'(X) c6 dang: f'(x)=a(x+2)"(x-1).

o 13“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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D6 thi ham s6 y = f'(x) di qua (0;—4) nén: -4=a(0+2)"(0-1)<=a=1.

Vay f'(x)=(x+2)"(x-1)= f'(2)=(2+2)"(2-1)=16.

d) Bing: Tacé: g'(x)=f'(x)-x+1=0< f'(x)=x-1.

V& dudng thang y = X —1 trén cung hé truc toa d6 v6i d6 thi ham s6 y = f '(X) .

)
ol .
x

Yl

—2

X=-3
Khi do: f'(x)=x-1<|x=-1.

x=1
Bang bién thién ctia ham sé @ (X) .

x —0C -3 -1 1 “+o0
g'(x) — 0 + 0 - 0 +
g(—1

ol N TN

g(—3) g(L

Ham s6 ¢ (X) dong bién trén khoang (—3; —1) nén ¢ (X) dong bién trén khoang [—g ; —gj .

Cau2: Chohamsé y=f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi nhu hinh v& dudi day. Xét tinh dung sai cla cac
khang dinh sau:
\Y

_2\/2

—2

a) Him s6 f (x) khong c6 dao ham tai X=-2 va x =2
b) Ham s6 f (X) c6 ba diém cuc tri
¢) Gia tri nho nhét ciia ham s f (X) bé‘mg —2 dat duoctai x=0



Cau 3:

Cau 4:
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d) Ham s6 f (x) khong c6 gid tri 1on nhét
Loi giai
a) Ding: Ham s6 f (x) khong c6 dao ham tai x =-2 va x=2
b) Sai: Haim s f (x) chi c6 mot diém cuc tri1a x=0
¢) blng: Gia trj nho nhat ciia ham sé f (x) bing -2 dat duoc tai x=0
d) Sai: Ta thay f (X) <2,VxeR vaco xay ra ddu bang nén ham sé f (X) c6 gia tri 1on nhat.
Cho hams6 y = f (x) = %L c6 dd thi la (C). Xét tinh dung sai clia céc khing dinh sau:
a) S6 khoang ddng bién va nghich bién ctua ham sé 14 bang nhau
b) Ham s6 f (X) dat cuc dai tai diém c6 toa do (—1;2)

¢) Puong thing X =1 1a dudng tiém can dimg cua d6 thi ham sb f (X)

d) Phuong trinh duong tiém cn xién cua do thi ham so f (x) 1a y=2x+5

Loi giai
2
Ham s y:L"il 6 tap xac dinh D=R\{1}.
2 _ox— X=-1
Xét dao ham y':x—xfzo@xz—zx—s:o@{
(x-1) x=3
f'(x) + o - - 0 +
2 +oo “+o0o
f(x)
— 00 50 10

a) Pung: Ham s dong bién trén cac khoang (—oo; —1) va (3; +OO) va nghich bién trén cac khoéng(—l;l)
va (1;3).
b) Btng: D6 thi ham s6 dat cuc dai tai diém (—1; 2)

¢) Pung: Xét limy=—cova limy =+ nén duong thing x =1 1a tiém can dung cta do thi ham sd
x—>1"

x—1"
X2 +4x-1
x-1
d) Sai: Xét Ilm[y —(x+ 5)] = "m_l =0 nén duong thing Yy = X+5 1a tiém cin xién ctia do thi ham
X—00 x—>aoX_

2 X? +4x-1

SO y=—-"—"",
x—1

Chi phi nhién liéu ctia mot chiéc tau chay trén séng dugc chia lam hai phan. Phan thir nhat khong phu
thudc vao van tdc va bang 480 nghin dong trén 1 gid. Phan thir hai ti 1¢ thuan véi 1ap phuong cia van

Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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tc, khi v=10 (km/gi®) thi phan thir hai bang 30 nghin dong/gio. Xét tinh dung sai ctia cac ménh dé
Sau:

a) Khi van toc v =10 (km/gi®) thi chi phi nguyén liéu cho phén thtr nhit trén 1km duong song 1a 48000
ddng.

b) Ham sé xac dinh tong chi phi nguyén liéu trén 1km dudng séng véi van toc x (km/h) 1a

F(x)= 480

X
¢) Khi van téc v =30 (km/gio) thi tong chi phi nguyén liéu trén 1km duong song 1a 43000 dong.

+0,03x°.

d) Van téc cua tau dé téng chi phi nguyén liéu trén 1km dudng song nhé nhit 1a v = 20 (km/gid).
Loi giai

a) Bung: Thoi gian tau chay quang duong 1km la: % (gio)

Chi phi tién nhién lidu cho phan tht nhat 1a: %-480000 = 48000. (dong).

b) Sai: Goi x (km/h) 12 vén tbc cta tau, X >0

Thoi gian tau chay quang duong 1km Ia: 1 (gio)
X

Chi phi tién nhién liéu cho phan tht nhat 1a: 1450280 (nghin dong)
X X
Ham chi phi cho phan th hai 1a p = kx® (nghin dong/ gio)

Khi x=10= p=30=k =0,03 nén p=0,03x> (nghin dong/ gio)
Do d6 chi phi phan 2 dé chay 1km Ia: 1 0,03x® = 0,03x? (nghin dong)
X

480
X

Vay tong chi phi: f(x)= +0,03%%.

c) Pung: Tong chi phi: f(x)= 480 +0,03%%.
X
S\ s . 480 2 NS
Thay x=Vv=30(km/gio) vao taco f(30)= =" 0,03.30% = 43 (nghin dong).

480 240 240

X X

d) bing: f(x)= +0,03x* = +0,03x* > 33/1728 = 36.

Dau ’="" xay ra khi x=20.
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PHAN IV. Céu tric nghiém tra 10i ngin

A o b X X +4x+2 . , L
Céaul: Cho do6thihamso f(x)= BT co truc doi xung 1a duong thing y =ax+b. Tinh tong tat ci
X+
cacgiatricua T biét T=a+b.

Loi giai

Ta co: f(x)= X+2—%,VXE(—00;—2)U(—2H—OO) nén d6 thi ham sb c6 tiém can ding va tiém
X+

can xién 1an luot 13 duong x =—2 hay x+2=0 vaduong y=Xx+2 hay x—y+2=0.
Do thi ham sb da cho c6 cac truc dbi ximg 14 hai dudng phéan gidc cta cic goc tao boi tiém can ding
va tiém can xié€n nén phuong trinh cé dang la:

X+2 X-y+2 3 N
Tt 5 _Ohayy_(ﬁ+1)x+2+2ﬁvay_(l—ﬁ)x+2—2ﬁ.

Khido T=a+b thi T, =3+3J/2 va T,=3-3/2.
Do d6 téng tAt ca cac gidtricia T 1a T +T, =(3+3\/§)+(3—3\/§)=6.

X2 —2X+3
X+1
MN i x(mg nhau qua diém I (1;,-3). Tinh gia trj cia biu thic T = |x* - x,%|.

Cau?2: Chohamséb y= c6 do thi (C). Goi M (x;Y,), N(X,;Y,) 1a hai diém thuoc (C) sao cho
Loi giai
Vi M (X1; yl), N (Xz; y2) ddi xtng nhau qua diém | (1; —3) nén ta co hé:

{X1+X2:2 @{XZ:Z_Xl = N(2-x;-6-VY,).

Y +Y,=—6 Y,=—=6-y,
2_
Ta co y:mzx—3+i.Do M,N thudc (C) nén ta co
X+1 X+1
6 6
=X—-3+—— =X—-3+—
y ol y =X 3+x+1
6 <
—-6-y=(2—-x)-3+ H—V=-X—-14 ——
y ( ) ( TX)+1 6-y=—x-1+ —
6 6 3 3 x> —-2x-15=0 [x=-3=>y=-9
= -6=—4+ + & + =-le =
Xx+1 3-x x+1 3-x X#-1x#3 X=5=>y=3

Vay M(-3,-9),N(53) =T =‘X12—x22‘:‘(—3)2_52 _16.

Cau 3:  Gia sir ham nhu cau dbi véi mot loai hang hoa dugc cho béi cong thic p = 12> x>0, trong

1+0,2x
d6 p 1a gia ban (nghin ddng) cua mdi don vi san pham va x 1a sé lwong don vi san pham da ban. Dé
ban duoc 10 don vi san pham thi gia ban 14 bao nhiéu nghin ddng?
Loi giai

o 22“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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60 .
Véi x=10= p=———=20 (nghin dong).
P=1r0210 2 e 2
A . . N 2 XX+ X+1 . L i en
Cau 4: Trong hé tryc toa dQ(Oxy),cho do thi ham so (C): y:—l Vol X >—1 mo ta chuyén dong cua
X+

mét chiée thuyén trén bien. Mot tram phét song dat tai diém | (—1—1), biét hoanh do diém M thudc do

thi (C) ma tai d6 thuyén thu duge soéng tt nhat la x, = ———b (loai trir céc diéu kién anh huéng dén

1
Ya
viéc thu phat song). Tinh gia tri biéu thitc P=an+b?

Loi giai

X, +1

0

Taco: M e(C)=> M[xo;x0+ dei X, >-1.

2
IM? = (x, +1)° +(x0 +1+ } =2(%, +1)’ s 1 2 part = (% +1)°,t > 0 thi khi d6 ta co:

X, +1 (%, +1)
1 1 1 1
IM? =2t+2+=.Xéthamsb y=2t+2+-co y' =2— S=0ct=—.
t t t J2
t |0 —= +o0
\/_
Y - 0
) \ /
Dé thuyén thu duoc séng tot nhat <> IM ngin nhit < Xy = ——1

2
Vay n=4,a=2b=1=an+b=9.
Cau5: Trong Vat li, ta biét rang khi mac song song hai dién trg R, va R, thi dién tro twong duong R cua

n . N , R N ., .

mach dién duoc tinh theo céng thuc R = RR1—|2Q (theo Vat i dai cuong, NXB Gido duc Viét Nam,
1 + 2

2016). Gia st mot dién trg 10Q dugc mac song song vai mot bién trg x thi dién tré twong duong R

laham sé y= 10x

0 x > 0. Dién tré twong dwong ciia mach khong thé vuot qua bao nhiéu?
X+

Loi giai
Ta c6: mot dién tré 10QQ duoc méc song song voi mot bién tr& X nén dién tré twvong duong 1a ham

A 10x
SO =
X+10

voi Xx>0.

Vi lim y = lim %

X—>+00 X—>+0 ¥ 4 10

=10 nén dién tro trong duong cuia mach khong bao gio vuot qua 10Q2.
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Cau 6: Ong Vinh dang & trong rimg dé dao vang va ong ta tim thdy vang ¢ diém X cach diém A mét khoang
3 km.Diém A nam trén dudng bo bién (dudng b bién 1a duong thing). Trai caa Ong Vinh nam & vi
tri Y cach diém B mot khoang 3km. Piém B ciing thudc duong bo bién. Biét ring
AB =3 km, AM = NB = x kmva AX = BY =3 km (minh hoa nhu hinh v€& sau)

X
l\
RUNG )
3km \\\‘ ’/II
] . i ]
A x . x B
Bo bién
18km

Khi dang dao vang, Ong Vinh khong may bi ran cén, chit doc lan vao méau. Sau khi bi cén, néng do
chat doc trong mau ting theo thoi gian duoc tinh theo phwong trinh y =501log (t + 2) . Trong do, yla

nong do, t 1a thoi gian tinh bang gid sau khi bi rin can. Ong Vinh can quay tro lai trai dé 1ay thudc giai
doc. Ong 4y chay trong rirng va trén bai bién véi van tc 1an luot 1a 5 km/h va 13 km/h. Dé vé dén trai
Ong Vinh can chay tir trong rimg qua diém M, N trén bai bién. Tinh ndng do chat doc trong mau thap

nhat khi 6ng Vinh vé dén trai (Iam tron dap 4n dén hang phan chuc).
Loi giai
Dé ndng do chat doc trong mau thap nhat khi thoi gian di chuyén vé dén tai thap nhat.
Vay nén Quang duong ong Vinh di chuyén vé dén trai phai thap nhét.
Quiang duong cua Ong Vinh
Theo bai ra ta c6: 6ng Vinh s€ di qua cac quang duong XM + MN + NY.

Tacod: XM =NY =49+ x* ; MN =18—2x

I+ X2 +9—x

5 13

Thoi gian Ong Vinh chay dén Trai nghi 1a: T (X) = 2[

} voi x €(0;9)

2 f—
Xét T'(x) = 2( 9;’( + 913Xj=o@ x=% (théa mén)

Béng bién thién:

+ o : :
4
T'(x) - 0 +
168 6+/10
85 5
T(z)
162
65
- . \ .
& 2)?“ Thay Ho Thurc Thudn - But Pha Dé Thanh Cong!
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Dua vao bang bién thién, ta thiy gia tri cua T (X) nho nhatkhi x = % .
= min T(x)=T 5162
«e(09) 4) 65

N . . . ) 162
Vay, nong do chat doc trong mau thap nhat la: (rgun) y =50log (% + 2) ~ 32,6

HET

Quy phu huynh va cac em hoc sinh dky khoa hoc
1. Zalo thay Thuin Toan: 0869998668
zalo.me/84869998668
2. Facebook thay:
https://www.facebook.com/Thaygiaothuan.99/
3. Fanpage thay:
https://www.facebook.com/thaythuandaytoan
4. Tiktok thay:
https://www.tiktok.com/@thay hothucthuan
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