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e - R PANG KY HQC EM INBOX THAY TU
HO THUCTHUAN VAN NHE!

1000 CAU TRAC NGHIEM DUNG/SAI
( Chuan cdau truc SGK moi )

BAI @ NG DUNG PAO HAM GIAI BAI TOAN THU'C TIﬁN‘

IYYSY LV THUYET CAN NHO

Toc d6 thay do6i cia mot dai lwong
Ta c6 dao ham f'(a) la toc do thay doi tirc thoi clia dai lugng y = f(x) d6i véi x tai diém x = a. Dudi day,

ching ta xem xét mot sb ung dung cia ¥ tudng nay déi véi vat 1i, hod hoc, sinh hoc va kinh té:

e Néus= s(t) la ham vi tri cua mot vat chuyén dong trén mot duong théng thi v= s'(t) biéu thi van toc
tire thoi cua vat (téc d§ thay ddi cta do dich chuyén theo thoi gian). Tbc do thay doi tire thoi cua van toc
theo thoi gian la gia toc tic thoi cua vat:

a(t) = v'(t) = s"(t) )

e NéuC=C (t) 1a ndng do ctia mot chét tham gia phan tng hoa hoc tai thoi diém ¢, thi C'(t) 1a toc do
phan ung tirc thoi (tic 1a do thay doi nong do) ciia chat do tai thoi diém ¢.

e Néu P= P(t) 1a sé lugng ca thé trong mat quﬁn thé dong vat hoac thyc vét tai thoi diém ¢, thi P'(t)
biéu thi tdc d6 ting trudng tirc thoi ciia quan thé tai thoi diém .

e Néu C=C(x) la ham chi phi, tirc 1 tong chi phi khi san xuat x don vi hang ho4, thi téc d9 thay ddi tirc
thoi C '(x) cua chi phi ddi véi sd luong don vi hang dugc san xuét duge goi la chi phi bién.

e V& Yy nghia kinh té, chi phi bién C '(x) xap xi v6i chi phi dé san xuat thém mot don vi hang ho4 tiép theo,

tuc la don vi hang hoa thor x+1 (xem SGK Toan 11 tép hai, trang 87 , bd sach Két ndi tri thice véi cude
song).

Mot so bai toan t6i wu hoa don gian

Mot trong nhirng tmg dung phd bién nhat ctia dao ham 1a cung cép mot phuong phéap téng quat, hi¢u qua dé giai
nhitng bai toan t6i wu hod. Trong muc nay, ching ta s¢ giai quyét nhirng van dé thuong gip nhu tdi da hoa dién
tich, khéi lugng, loi nhuén, ciing nhu t6i thiéu hoa khoang cach, thoi gian, chi phi.
Khi giai nhitng bai toan nhu vy, kho khan 16n nhit thuong 1a viée chuyén d6i bai toan thyuc té cho béng 101 thanh
bai toan tdi wu hoa toan hoc bang cach thiét 1ap mot ham sO phti hop ma ta cin tim gia tri 16n nhat hodc gia tri
nho nhét cia né, trén mién blen thién phu hop cua bién sb.
Quy trinh giai mot bai toan t1 uu hoa:

e Buwdc 1: Xac dinh dai lugng O mata can lam cho gia tri cia dai luong éy 16m nhat hodc nhé nhét va biéu

dién no6 qua cac dai lugng khac trong bai toan.
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X =

Buwée 2: Chon mot dai luong thich hop ndo 0, ki hiéu 13 x, va biéu dién cac dai luong khac ¢ Budc 1

theo x. Khi d6, dai lugng O s& 1a ham s ciia mot bién x . Tim tap xac dinh cta ham s6 O = Q(x)

Bude 3: Tim gia tri 16n nhét hodc gia tri nho nhét ciia ham s Q = Q(x) bang cac phuong phap da biét

va két luan

PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

Dang 1: Bai toan téc doé thay déi cua mét dai lugng

Ta c6 dao ham f”(a) la t8c do thay déi tie thoi cta dai lwong y = f(x) doi véi x tai diém

a. Dudi day, ching ta xem xét mot s6 ting dung cua y twong nay doi véi vat li, hoa hoc,

sinh hoc va kinh té:

o Né&u s=s(t) 1a ham vi tri cla m6t vat chuyén dong trén mot dwong thang thi v==s'(¢)
biéu thi van tdc tirc thoi ctia vat (toc do thay ddi ctia do dich chuyén theo thoi gian). Toc
dd thay doi tiee thoi ctia van tdc theo thoi gian 1a gia tdc tic thoi cha vat:

a(t)=v'(r)=s"(¢).

e Néu(C=C (t) la néng d¢ ctia mot chat tham gia phan ting hod hoc tai thoi diém ¢, thi
C'(¢) 1a tdc d6 phan tng tic thoi (tte 1a d6 thay d6i nong do) ctia chat do tai thoi diém
t.

e Néu P=P(r) la s8 luong ca thé trong mot quan thé dong vat hodc thuc vat tai thoi diém
t, thi P'(¢) biéu thi téc d6 tdng truong tic thoi clia quan thé tai thoi diém ¢.

e Néu C=C(x) la ham chi phi, titc 1a tong chi phi khi san xudt x don vi hang ho4, thi t6c
dd thay ddi tic thoi C'(x) cta chi phi d6i voi s6 luong don vi hang duwoc san xuét duoc
goi la chi phi bién.

e V& y nghia kinh t&, chi phi bién C'(x) x4p xi voi chi phi d€ san xuét thém mot don vi
hang hoa tiép theo, tirc la don vi hang hoa th x+1 (xem SGK Toan 11 tap hai, trang 87
, bd sach Két ndi tri thic voi cude song).

PHAN II. Cau tric nghiém dang sai. Trong moi ya),b),c,do moi cau, thi sinh chon dang hoac

Ssai.

Cau

261410

1:  S6 dan clia mét thi tran sau ¢ nam k& tir ndm 1970 duge ude tinh boi cong thire f(1) = (f (1)

‘ t+5
duogc tinh bang nghin nguoi).

a) Sé dan cua thi trén vao dau nam 1980 la 18 nghin nguoi.
b) S6 dan cua thi tran vao dau nam 1995 1a 23 nghin nguoi. o )
c) Xem f la mdt ham so xac dinh trén nira khoang [0;+00) vay ham s6 dong bién trén [0;+00)

d) Pao ham ctia ham sé f biéu thi toc do ting dan sd cua thi trdn (tinh bang nghin ngudi/nim). Vao

nam 1998 thi téc d6 ting dan sb 1a 0,125 nghin ngudi/nam.
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Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 6:

Dan s ctia mot qudc gia sau ¢ (nam) ké tir nam 2023 duge wdc tinh boi cong thire:

N(t)=100e"""" , N (t)dugc tinh bang triéu ngudi va 0 <t <50
a) Dén s6 cua qudc gia vao ndm 2030 1a: 108,763 (triéu nguoi)
b) Dan s6 ciia qudc gia vao nam 2035 1a: 125,488 (triéu nguoi)
c) Xem N (¢) la ham s6 cta bién s6 ¢ x4c dinh trén doan [0;50]. Khi d6 ham s6 N (¢) dong bién trén
doan [0; 50].
d) Dao ham ctia ham s6 N () biéu thi toc do ting dan sd clia quéc gia d6 (tinh bang triéu ngudi/nam).
Vay vao nam 2040 thi tc do ting dan sé ciia qubc gia d6 1a 1,6 tridu ngudi/ nam. .
Su phéan huy cua rac thai hitu co cé trong nudc s€ lam ti€u hao oxygen hoa tan trong nudc. Nong do
oxygen (mg/l) trong mot hd nude sau ¢ gid (t > 0) khi mot lwgng rac thai hiru co bi xa vao ho duoc

xap xi boi ham sé y(r)=5- (c6 @6 thi nhu dudng mau d6 ¢ hinh bén)

92 +1°

~y

ot % %
a) Vao thoi diém 7 =1 thi ndng d6 oxygen trong nudc 1a 3,5 (mg/l)
b) Nong d6 oxygen (mg/l) trong mot hd nudc khong vuot qua 5 (mg/1)
c¢) Vao thoi diém ¢ =0 thi nong d6 oxygen trong nudc cao nhat
d) Nong d6 oxygen (mg/1) trong mot ho nudce thap nhat 1a 3,5 (mg/l)
Xét mot chat diém chuyén dong doc theo truc Ox . Toa do cua chat diém tai thoi diém ¢ duge xac dinh
bdi ham s6 x(¢)=¢ -6t +9¢ v6i t >0.Khi dé x'(¢) 1a van toc cua chat diém tai thoi diém ¢, ki hiéu
v(t);v'(¢) 1a gia tdc chuyén dong ctia chat diém tai thoi diém ¢, ki hiéu a(t).
a) Ham vén toc 1a v(¢) =3¢ =12t +9
b) Ham gia toc 1a a(r) =6t —12
¢) Trong khoang tir 7 =0 dén ¢ =2 thi vén tdc cta chat diém ting
d) Tur ¢ =2 trd di thi van toc ctia chat diém giam
Gia st mét hat chuyén dong trén mdt truc thang ding chi€u duong hudng 1€n trén sao cho toa do cia
hat (don vi: mét) tai thoi diém ¢ (gidy)1a y =1 —12¢+3,>0.
a) Ham van toc la: v(¢)=31*~12,t>0
b) Hat chuyén dong xudng dudi khi ¢ > 2
c¢) Quang duong hat di dugc trong khoang thoi gian 0<7<3 la 9m
d) Khi z > 0 thi hat ting toc
Mot nha san xuét trung binh ban dugc 1000 ti vi man hinh phang mdi tuan véi gia 14 triéu dong mot
chiéc. Mot cude khao sat thi truong chi ra rang néu cir giam gid ban 500 nghin dong, s6 luong ti vi ban
ra s€ tang thém khoang 100 ti vi moi tuan.
. . 5 . Xo oo . L ) 1
a) Goi p (tri¢u dong) la gid cua moi ti vi, x 1a so ti vi. Vay ham cau la: p(x) = —2—00x +19

b) Céng ty giam gia 4,5 (triéu dong)/1 tivi cho nguodi mua thi doanh thu cta cong ty 1a 16n nhat

¢) Néu ham chi phi hang tuan 1a C (x) =12000—3x (triéu dong), trong d6 x 13 sd ti vi ban ra trong
tuan, vay c¢6 2300 ti vi dugc ban ra thi lgi nhuén 1a cao nhat.

d) Néu ham chi phi hang tuan 1a C (x) =12000—3x (triéu dong), trong d6 x 1 sb ti vi ban ra trong

tudn, nha san xuit nén dat gia ban 8,5 tricu déng/ 1 ti vi dé loi nhuén 1a 16n nhat
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Cau7: Mot ho lam nghé dét vai lua to tim san xuat mdi ngay duoc x mét vai lua (1< x <18). Tong chi phi
san xuat x mét vai lua, tinh bang nghin dong, cho béi ham chi phi:
C(x) =x" —3x" —20x + 500.
Gid sir ho 1am nghé dét ndy ban hét san pham mdi ngay véi gia 220 nghin dong/mét. Goi B(x) 1a sb
tién ban duoc va L(x) 14 lgi nhun thu dugc khi ban x mét vai lya.
a) Bicu thirc tinh B(x) theo x 1a B(x)=220x (nghin dong).
b) Biéu thitc tinh L(x) theo x1a L(x)=—-x"+3x” +220x - 500 (nghin dong).

c) HO lam nghé dét nay can san xudt va ban ra moi ngay 10 mét vai lya dé thu duoc loi nhuén tdi da
d) Loi nhuan toi da ctia h lam ngh¢ dét vai lua to tam c6 thé dat dugc la 1000 nghin dong.
Cau 8: Gia st ham cau cua mot san pham doc quyen dugc cho bdi P =400—-20Q va ham chi phi trung binh

C=0,20+4+ % trong d6 Q 14 s6 don vi san pham (P va C dugc tinh bang $ d6i voi mbi don vi

san pham).

a) 0=90 1a lugng san phdm ban ra dé loi nhuan thu dugc tbi da;

b) Gia ban dé loi nhuan thu dugc tbi da 1a 400$

¢) Loi nhuan tdi da 1a 17420$

d) Néu chinh phu danh thué 22$ / mot don vi san phdm thi gia ban 390$ dé loi nhuan thu dugc t6i da

Dang 2: M6t s6 bai toan téi uu don gian

Quy trinh giai mot bai toan tdi wu hoa:
e Buwdc 1: Xac dinh dai lwong O ma ta can lam cho gid tri ctia dai lwgng &y 16n nhat hoac
nho nhat va biéu dién né qua cac dai lwong khéc trong bai toan.
e Buwdc 2: Chon mét dai lwgng thich hop nao d6, ki hiéu la x, va biéu dién céc dai leong
khac & Budc 1 theo x. Khi d6, dai lwugng O s€ 1a ham s ctia mét bién x. Tim tap xac
dinh ctia ham s6 Q= Q(x)

o Budc 3: Tim gia tri 16n nhat hodc gia tri nho nhét ciia ham s6 O = O(x) béng cac phuwong

phép da biét va két luan.

PHAN II. Cau tric nghiém dang sai. Trong moi ya),b),c,do moi cau, thi sinh chon dang hoac
sai.
Caul. Mot soi day kim loai dai @ (cm). Nguoi ta cit doan day do6 thanh hai doan c6 do dai x (cm) dugc

udn thanh dudng tron va doan con lai duoc udn thanh hinh vuéng (a>x>0).

v v

O

a) Ban kinh duong tron: r =

X
T

2
b) Di¢n tich hinh vudng: (a ; xj .

(4 + 7z).x2 —2anx+ ra’

¢) Tong dién tich hai hinh:
167

d) Khi x=-2

> thi hinh vuoéng va hinh tron tuong tmg c6 tong dién tich nhé nhat.
+
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Ciu2. Tirmdt tim bia hinh vuéng 4BCD c6 canh bang MA®> = MB* + MC? ngudi ta cit bé bon tam gidc
can bang nhau la AMB, BNC, CPD va DQOA. Vi phan con lai ngwoi ta gap 1én va ghép lai de
thanh hinh chép tir giac déu.

A B

Goi canh day ciia mo6 hinh 1a x (cm) véi x > 0.

a) Chiéu cao ctia hinh chop 1a /1250 — 25\2x .

b) Diéu kién cta x 1a: 0< x <252
, , L1
¢) Thé tich cta khéi chép bing 5.\/1250)8 ~25\2x"

d) Khi canh day ciia khdi chép bing 3+/2dm thi thé tich ciia khéi chép 13 16n nhét
Cau3. Mot tam kém hinh vuéng ABCD c6 canh bang 30 cm. Ngudi ta gap tdm kém theo hai canh EF va
GH cho d&énkhi 4D va BC tring nhau nhu hinh v& bén dé dwoc mét hinh ling try khuyét hai day.

A E G B E G
A|B
F H ol
Do——.\;——o 0——‘\-,--0(-.' F \/ H
T

a) Thé tich khi tru dugc tinh bang cong thirc V' =308 trong d6 S 1a dién tich cua tam gidc 4EG
b) Dién tich ctia tam gidic AEG bang: @.\/(15 ~x) (2x-15)
c) Gid trj cua x dé thé tich khoi lang try 16n nhat la x =10(cm)

d) Thé tich khéi lang tru 16n nhat bing 1250 (cm’)
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Cau 4.

Mot ngu:oi dan 6ng mudn chéo thuyén ovitri 4 toi dién} B vé phia ha ol
luu bo doi dién, cang nhanh cang tot, trén mot bo song thang rong 3 km
(nhu hinh v&). Anh c6 thé chéo thuyén ctia minh tryc tiép qua séng dé dén
C vasau d6 chay dén B, hay co thé chéo truc tiép dén B, hodc anh ta co
thé chéo thuyén dén mot diém D giita C va B va sau d6 chay dén B.
Biét anh iy c6 thé chéo thuyén 6 km/h, chay 8 km/h va quing duong
BC =8 km . Biét toc d6 ciia dong nudc 1a khong dang ké so véi toc do
chéo thuyén ctia ngudi dan 6ng. Goi x (km) 1a d6 dai quang duong BD

. Xét tinh dung sai trong cac khang dinh sau:

a) 8 —x (km) la do dai quang duong CD.

x*+9

b) Thoi gian chéo thuyén trén quang dudng AD 1a: (gio) "'\\

x’+9 8-x B+
+
r r 8 2 r
d) Khoang 1 gio 20 phut la khoang thoi gian ngan nhat dé nguoi dan 6ng dén B.

¢) Tong thoi gian di chuyén tir 4 dén B 1a
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