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1000 CAU TRAC NGHIEM DUNG/SAI
( Chuan cdau truc SGK moi )

BAI @ KHAO SAT SU’ BIEN THIEN VA VE PTHS
—— @
I YS LV THUYET CAN NHO

théc bwdéc Khao sat ham so y = f(x)
Dekhao sat ham s6 y = f(x) thi ta thuc hién theo cac bude sau:

e Buwéc 1: Tim tap xac dinh cia ham so
Buwdéc 2: Khao sat su bién thién ctia ham so

« Tinh dao ham y’. Tim céac diém tai d6 y' =0 hodc dao ham khong ton tai

« Tim cac gidi han tai vo cuc, gidi han vo cuc va tim cac duong ti€ém cén cua d6 thi ham so
« Lap bang bién thién, xac dinh chiu bién thién va cac di€m cuc tri cua ham so
Budce 3: Cho thém dieém va vé do thi ham so dya vao bang bién thién

Hémsﬁ'bécba y=ax3+bx2+cx+d

a) Truwomg hep 1: )’ =0 c6 hai nghiém phan biét 1a x, va x,. Khi d6 ham sé c6 hai diém cuc trj 1a x = x, va

xX=x,
a>0 a<0 Y
5 \ I !
: X X1 :
/ X O‘_ o’ X N _’o x2

b) Trudng hgp 2: ' =0 c6 nghiém kép x = x, . Khi d6 ham sb khong c6 cuc tri

v y
//j/ \“\

b) Truwdng hop 3: ¥’ =0 v6 nghiém. Khi d6 ham sé khéng co cuc tri

a>0
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Yy Yy
a>0 l”<0|

I \{\ |
/ 0 x 0 ‘\ X

Mot s0 lru y can nhé vé ham so bac ba:

. 2 e . |a=0
e Ham sb khong ¢ diém cuec tri khi va chi khi 5° —3ac <0 hoic {
\ I C 4R . . ) la#0
e Ham s0 c6 hai diém cuc tri khi va chi khi )
b”=3ac>0
2b
X +x, = 34
e Lién h¢ gilra tong va tich ha nghiém 4
XX, =—

o Toa d6 tdm doi xing cta do thi chinh 1a trung diém cua doan noi hai diém cuc tri. Hoanh d¢ tam

. b
doi xtrng 13 nghiém ctia phuong trinh y"=0< x = 3
a

e Ti¢p tuyen tai tm doi xang s€ c6 hé s6 géc nho nhat néu a > 0 va lén nhat néu a < 0

_ax+b
sm i oxtd ¢#0, ad—bc#0

Ham <¢n
ad —bc
(cx + d)2

e D6 thi nhén giao diém cua hai duong tiém can lam tam doi xiing

e Tap xac dinh D=R\ {—i} va c6 dao ham ' =
c

A n a .. A A
e Tiém can ngang: y =—; tiém can dung x =——
c c

. . b . .
e Giaovdi Ox: y=0=>x=——;giaovoi Oy: x=0=y =
a

e Hinh dang dd thi dugc minh hoa nhu sau:

y >0 1Y d

2
ax” +bx+c
e Ehe

0
Ham so mx+n (da thirc tir kho ch ¢ mau)
e Tépxacdinh D= R\ {O—EF va ¢6 dao ham y nsshia ot choda thy

m

(mx+n)
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e Ham s ¢6 hai diém cuc tri khi phuong trinh " =0 c6 hai nghiém phan biét, khong c6 cuc tri khi
phuong trinh " =0 vo nghiém

e D thi nhan giao diém cua tiém can dang va tiém can xién lam tdm doi xung

e Hinh dang d6 thi dugc minh hoa nhu sau:

' h 4 - R 1 y 1 y ! y
1 i N 1 | 1
1 7 by | 1 1
1 4 N\ | 1 1
' < N 1 1 '
1 4 N 1 1 1
[ ~ 1 1 1
1 N Vs '
v |0 x L v o x t
1 I z1 )
’, 1 1 1 1
’ [ | P | 1
1 | ~ 1 '
7 1 1 ' '
, ' | ' '
1 | / 1 '

> ] | ‘\ A 1 1 N
1 1 . 7 1 1
a>0, y' =0cé 2 nghiém phan biét | I a<0, y/ =0c6 2 nghiém phan biét |

PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

Dang 1: Khao sat va vé do6 thi ham sé bac ba

Budc 1: Tim tap xac dinh cua ham sd
Budc 2: Khao sat su bién thién cuia ham s6
« Tinh dao ham »'. Tim céc diém tai d6 )’ =0 hodc dao ham khong ton tai

« Tim cac gidi han tai vo cuc, gidi han vd cuc va tim cac duwong tiém can cua do thi

ham so

« Lap bang bién thién, xac dinh chiéu bién thién va cac diém cuec tri cia ham sd
Budc 3: Cho thém diém va vé d6 thi ham s dwa vao bang bién thién

PHAN II. Cau tric nghiém dang sai. Trong moi ya),b),c,do moi cau, thi sinh chon dang hoac
sai.
Caul: Chohamsd y=f(x)=ax’+bx>+cx+d c6 do thinhu hinh v dudi day:

a) Ham s6 dat cuc tiéu tai x=1
b) o thi ham s6 cat truc Oy tai diém co toa do (0:1)
c) Ham s6 dong bién trén khodng (—o0;—1)

d) 2a+3b+c=9
Céu2: Chohamsé y= f(x)=ax’+bx’ +cx+d c6 dd thi nhu hinh v& dudi day:
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a) B0 thi ham s cét tryc tung tai diém co toa do (0:1)
b) Puong thang di qua diém (0;1) luén cat do thi tai ba diém phan biét co hoanh do 1ap thanh mot cap

s6 cong
c)a-b+c+d=-1
d) D4 thi ham s6 di qua diém (3;18)

Cau3: Chohamsd y=f(x)=ax’+bx* +cx+d c6 bang bién thién nhu hinh v& dudi day:

—00 -2 0 +00
y' = 0 RS 0 =
+00 4
> \ / \
0 —00

a) Ham s6 dat gia tri 16‘n’nh€i‘t la 4 ) i
b) Puong thang y =2 cat do thi ham so tai ba diém phan biét
¢) Trong bon hé sé a,b,c,d co ding hai s6 am
d) D6 thi ham s6 di qua diém (—4;20)
Céud: Chohamsd y=ax’ +bx’ +cx+d (a#0) c6dd thi nhu hinh bén.

A },’

of \

a) Ha}m s6 ¢6 hai diém cuec tri trai d?iu.ﬂ )
b) Tong gia tri cuc dai va gia tri cuc ti€u la so am.
c¢) Phuong trinh y'=0 c6 ba nghiém phan biét.
d) Trong cac hé sb a,b,c,d c62 hésd duong.
Cau5: Chohamsd y= f(x)=x’—3m’x+2024 c6dd thi (C).
a) (C) ludn c6 hai diém cuc tri.
b) Khi m thay doi thi do thi (C) ludn c6 tm doi xtmg c6 dinh.
c)Khi m thay d6 thi d6 thi (C) ludn cét truc hoanh tai it nhat 1 diém.
d) Khi (C) ¢6 2 cyc tri thi duong thang di qua 2 diém cuc tri cia (C) c¢6 dang y=ax+b. Pat
S=a+b thi §<2024.
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Dang 2: Khao sat va vé dé thi ham s6 phan thic hitu ti bac 1/ bac1
ax+b

D& khao satham s6 y = f(x) = y thi ta thye hién theo cac budc sau:
ex +

. N N ” d
e Budc 1: Tim tap xac dinh ctia ham s6: D =R\ {——}
c
e Budc 2: Khao sat sy bién thién ctia ham s6
ad —bc

+ Tinh dao ham y' = —
(cx+d)

« Tim cac gidi han tai vO cue, gidi han vo cuc va tim cac duong tiém can cua d6 thi ham sd
« Lap bang bién thién, xac dinh chiéu bién thién va cac diém cuyec tri cia ham sd
o Budc 3: Cho thém diém va vé d6 thi ham s6 dua vao bang bién thién

Cau6: Chohimsb y=-2"2
bx+c

v6i a,b,c € Z ¢ @6 thi nhu hinh v& dudi day:

y

2

A

a) Do thi ham sb ¢6 tiém can ding x =1
b) B thi ham s6 ¢6 tiém can ngang y =0
¢) Ham s dong bién trén R
d)T'=a-3b-2c=-3

Cau7: Cho ham sb f(x)= Zx — V6i a,b,c € R ¢ bang bién thién nhu hinh v& dudi day:
X+ C
x —00 3 +00
f(x) = -
1 +00
N e

f(x) \ 1

—-00 2

. . 1
a) Ham so nghich bién trén khoang (_OO;EJ

A ; ca e 1
b) D6 thi ham s0 ¢6 ti€ém cén ding x = )

c) Db thi giao voi truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 nho hon 3
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. b
Cau8: Cho hamso f(x)= s
ox +

v6i a,b,c,d e R ¢6 dd thi ham sb y = /'(x) nhan x =—1 lam ti¢m can

dtmg nhu hinh v& bén. Biét ring gi4 tri 1on nhét cia ham s6 y = f(x) trén doan [-3;—2] béng 8

X

a) f'(0)=3

b) Ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (—1;+ )
c) Gia tri cua f(-3) bang 8

d) Gid tri ctia f(2) béng 4

CAu9: Chohimsd y= mr
2x+m

a) Khi m =2 thi d6 thi ham s6 c6 duong tiém can ngang y =1

c6 dd thila (C,) v6i m 1a tham sb

b) Khi m =2 thi giao diém cta cac duong tiém can c6 toa do 7 (-1)

c¢) Puong tiém cén ding cta dd thi ham s di qua diém A(—l;\/z ) thi m =2

d) V&1 moi gid tri ciia tham sO m thi ham s6 ludn dong bién trén moi khoang xac dinh cua nd

Dang 3: Khao sat va vé do thi ham sé phan thic hiiu ti bac 2 / bac 1

2
N1 1s i1y ~ + bx + \ ‘A . .
bé khao sat ham s6 y = u, a # 0,m=0 thi ta thwc hién theo cac bwdc sau:

mx +n
. N n
e Budc1: Tap xdcdinh D=R\{——
m
e Budc 2: Khao sat sy bién thién ctia ham s6
. amx’ +2anx+bn—mc

« Tinh dao ham )’ = . Tim cac diém tai d6 y' =0
(mx + 71)2

« Lap bang bién thién, xac dinh chiéu bién thién va cac diém cuyec tri cia ham sd
e Buwdc 3: Cho thém diém va vé d6 thi ham s6 dua vao bang bién thién

« Tim cac gidi han tai vO cue, gidi han vo cuc va tim cac duong tiém can cua d6 thi ham sd

PHAN II. Cau tric nghiém dang sai. Trong moi ya),b),c,do modi cau, thi sinh chon dang hoac

sai.
XX +4x+5

x+2
a) Ham so c6 tap xac dinh D=R
b) D) thi ham s6 (C ) €6 tiém can xién la duong thing y=x+2

Caul: Chohamsd y= c6 dd thi (C). Khi do:

¢) 6 thi ham s6 (C) co tiém can dung 1a duong thing x =2
d) D6 thi ham s6 (C) nhan diém /(-2;0) lam tim d6i xtng
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2x° —2x+2
—x+1
a) Ham s6 nghich bién trén khoang (—0,0) U (2;+ )

Cau2: Chohamsd y= c6 dd thi (C).

b) Ham sb dat cuc tiéu tai x =2

19

3

d) D6 thi ham s (C) co tiém can xién la duong thang 2x+y =0

. . 35|,
¢) Gia tri nho nhat cia ham s6 trén doan {E,E} bang —

x> +x+1
x+1
a) Ham s6 dong bién trén méi khoang khoang (-2,-1) va (-1,0)

Ciu3: Chohamsd y= c6 dd thi (C).

b) Ham s6 c6 hai diém cuc tri.
c) D6 thi (C) khong cét truc Ox .
d) D4 thi (C) c6 tiém can xién di qua diém A4(1;2)

-x* =3x+4

Cau4: Chohamsd y= c6 do thila (C).

x=3
a) o thi (C) cotiém canxién la y =—x—6.
b) D6 thi (C) nhan giao diém 7(3;-9) lam tam doi xtmg.
¢) b6 thi (C) co hai diém cuc tri nam 2 phia d6i véi Oy .
d) D6 thi khong cit truc Ox .
2 —_ —_ 2
Cau5: Chohamsé y= x—le ¢6 dd thi 1a (C).

a) Db thi ham sd c6 mot tiém can ngang

b) Do thi ham so cat truc tung tai diém M . Phuong trinh tiép tuyén cua d6 thi ham so tai M 1a
3x—-4y+2=0

¢) o thi (C) co hai diém cuec tri nam 2 phia d6i véi Oy .

d) D6 thi khong cit truc Ox .

mx* + (3m2 —2)x—2
i x+ 3m i

a) Khi m =1 d6 thi ham s6 ¢6 2 di€m cuc tri

b) Khi m =1 d6 thi ham so c¢6 duong ti€ém can xiénla y=x-2

Ciu 6: Chohamsd y=

(1) v6i m 1a sb thuc

¢) Khi m=1 giao diém cta duong tiém can xién va tiém can ding cta do thi ham s6 1a 7 (3;-5)
d) C62 gid tri m dé goc giira hai tiém cin cta d6 thi ham s6 (1) bang 45
1

CAu7: Chohamsd y=x———
x+1

a) Do thi ctia ham sb ¢6 tiém cén dimgla x=1

b) D4 thi ham s cit truc Oy tai M . Phuong trinh tiép tuyén cta (C) tai M 1a y=2x-1

c) szn tai hai tiép tuyén cla d6 thi vudng goc voi nhau

d) bé duong thang y =k cat (C) tai hai diém phan biét 4 va B sao cho O4 1 OB khi do6 k la nghiém
ctia phuong trinh k> —k—1=0
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—x? +2(m + 1)x—5
x—1

a) Khi m =0 thi @b thi ham s6 c6 tiém can xién 1a y =—x+1

b) Khi m =0 thi d6 thi ham s6 khong cat Ox .

b) Pé ham sb c6 cuc dai va cuc tiéu thi m > 4

d) Ton tai 1 diém M thudc d6 thi (C) sao cho x,, >1 va d6 dai /M ngén nhat (/ 1a tm déi xtmg

cta (C)) khi d6 tung d6 y,, <—4

Cau8: Chohamsb y= c6 dd thi (C) véi m 1a tham sb

—mx? +(4m—2)x+1—4m

Ciau9: Chohamsd y= 6 do thila (C) véi m 1a tham so

x—1
a) Khi m =1 d6 thi ham s6 c6 2 diém cuc tri
b) Khi m =1 d0 thi ham s khong cit truc Ox
¢) Khi m < -1 thi ham s6 dat cuc dai va cuc tiéu trong mién x>0
d) C6 2 phuong trinh tiép tuyén ctia (C) song song véi duong thing x—y =0

X2 +3x+3

x+2
a) Biét ham s6 c6 2 diém cuc tri khi d6 téng cua gia tri cuc dai va gia tri cuc tiéu b'fmg —4
b) Pudng tiém can xién ctia d6 thi ham so6 di qua diém 4(0;1)

Céau 10: Cho ham s y = ¢6 db thi 1a duong cong (C)

¢) Phuong trinh tiép tuyén véi (C) vudng goc v6i dudng thang x—3y—6=0 di quadiém B (—%,%)

c) B¢ phuong trinh x* +3x+3 =m|x + 2| c6 4 nghiém phéan biét thi m >2

Quy phu huynh va cac em hoc sinh dky khoa hoc
1. Zalo thay Thuin Toan: 0869998668
zalo.me/84869998668
2.Facebook thay:
https://www.facebook.com/Thaygiaothuan.99/
3.Fanpage thay:
https://www.facebook.com/thaythuandaytoan
4. Tiktok thay:
https://www.tiktok.com/@thay hothucthuan
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