PANG Ki KHOA HQC LIVESTREAM — CHINH PHUC PIEM 8, 9, 10 MON TOAN!

TAI LIEU THUQC KHOA HQC
I H‘I' “LIVE VIP 9+ TOAN ”

°. i i PANG KY HQC EM INBOX THAY TU
HO THUCTHUAN VAN NHE!

200 CAU TRAC NGHIEM CUC TR] HAM SO
( Chuan Cau Tric Form SGK moi 2025)

Caul: Chohamsd y=f (X) ¢6 bang bién thién nhu sau:

X |- 0 3 +00
f'@) £ 0 - 0 o+
2 +00
fx) / \ /
—00 -4

Gia tri cyc tiéu cua ham sé da cho bang
A. 2. B. 3. C.0. D. 4.
Loi giai

Chon D
Tir bang bién thién, ta thdy gia tri cuc tiéu cuia ham sé di cho bang —4.

Cau2: Chohamsé f (X) c6 bang bién thién nhu sau:

T |00 —1 2 +00
f (=) + 0 - 0+
1 —+00
f(z) / \ /
e 2

Ham s da cho dat cuc dai tai

A x=-2. B. x=2. C. x=1. D. x=-1.
Loi giai

Chon D

Ham sb dat cuc dai tai diém ma dao ham doi dau tir dwong sang 4m.

Tur bang bién thién ham sb dat cuc dai tai x=—1.

(1/ \b Thay Hé Thirc Thudn - CHUYEN LUYEN THI PAI HOC CHAT LUQONG CAO 9+ TOAN
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Cau3: Chohamsd f(x) co bang bién thién nhu sau:

T —00 —1 3 400
f’(T) + 0 — 0 +
+oc
2 /
e / —
— 0
Gid tri cuc dai cua ham s da cho bang
A. 3. B. -3. C. -1. D. 2.
Loi giai
Chon D

Gia tri cyc dai cua ham sb da cho bang 2.

Cau4: Cho ham sé c6 d6 thi nhu hinh v& bén. Sé diém cuc tri cia ham sd da cho 1a:

-

A. 3 B.1 C.2 D.0
Lo giai
Chon A
Ham sé c6 ba diém cuc tri.
Cau5: Chohamsé y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau

x| —x -2 2 L
y + 0 - 0 +

_I/H\D/

Tim gia tri cuc dai Y., Va gia tri cuc tiéu Y., ctia ham sé di cho.

+iC

A Yep=2Va Yo =0 B. Yop =3 Vva Yo =0
C.¥Yp=3vaYy;=-2 D. Yop=—2 Va Yo =2
Loi giai

Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Chon B

Dua vao bang bién thién cua ham sé ta cd y., =3 va Yo =0.

Cau 6: Chohamsé y=ax*+bx*+c (a, b, ceR) co dd thi nhu hinh v& bén.

y
\ ;L

@ X

S6 diém cuc tri cua ham sb da cho 1a

A. 3 B.0 C.1 D. 2

Loi giai
Chon A
Cau7: Chohamsd f(x) c6 bang bién thién nhu sau:
X —0 1 3 +x
f(x] - 0 + 0 -
+x 2

Flx) \ . / \ .

Ham sé dat cuc dai tai

A. X=-2. B. x=3. C. x=1. D. x=2.
Loi giai
Chon B

Cau8: Chohamsd f(X) c6 bang bién thién nhu sau:

X |—ox 1 +ao
f'(x) + 0 - 0 +
2 + oz
fx) / \ /
— _2
Ham sb da cho dat cuc tiéu tai
A X=2. B. x=-2. C. x=1. D. x=3.

Loi giai
Chon D Tir bang bién thién ta c6 diém cyc tiéu cuia ham sé la x =3.
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Cau9: Chohamsé f(x) co bang bién thién nhu sau :

z —0o0 1 2 +00
f(x) + 0 — 0 +
3 —+00
f(x) / \ /
—OoC —2

biém cuc dai cua ham sb da cho 1a
A. x=3. B. x=2. C. x=-2 D. x=-1
Loi giai
Chon D
Cau 10: Chohamsé f(x), bang xét dau cia f’(x) nhu sau:

X ‘ —op -1 0 1 +o0

f(r)‘ + 0 -0 - 0 +

S4 diém cuc tri cua ham sb da cho 1a

A. 0. B. 2. C. 1. D. 3.
Lai gidi
Chon B
X=-1
Taco f'(x)=0<|x=0
x=1

Tir bang bién thién ta thdy f’(x) doi dau khi x qua nghiém —1 va nghiém 1; khong doi dau khi x
qua nghiém 0 nén ham sé c6 hai diém cuc tri.
Cau11: Chohamsé f(x) liéntuc trén R va c6 bang xét dau cua f'(x) nhu sau:

x ‘ —on -1 0 1 2 40

f'(x) ‘ + 0 — 0 + || — 0 _

S6 diém cuc dai cta ham sé d3 cho 1a

A. 4. B. 1. C.2. D. 3.
Léi giai

Chon C
Do hamso f(x) liéntuctrén R, f'(-1)=0,

f '(1) khong xac dinh nhung do ham sé lién tuc trén R néntontai f 1

(/ 4\“* Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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va f'(x) doidautir "+" sang "—" khi di qua cac diém x=—1, x=1 nén ham s da cho dat cuc dai
tai 2 diém nay.

Vay sb diém cyc dai cia ham sb da cho 1a 2.

Cau 12: Choham f (x) lién tuc trén R va c6 bang xét dau f'(x)nhu sau:

S6 diém cuc tiéu caa ham s 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Loi giai
Chon B
Tathdy f'(x) doidau 2 lantr (—) sang (+) khi qua cac diém x=—1x =1 nén ham s6 c6 2 diém

cuc tiéu.

Cau13: Cho hamsé f(x) co dao ham f'(x)= X(X—l)(X+4)3 VX eR. S diém cuc dai cta ham sb da

cho la
A. 3. B. 4. C. 2. D.1.
Loi gii

Chon D

x=0
Taco f'(x)=0<|x=1

X=-4
Bang xét dau f'(x):

X | —0 —4 0 1 +a0
f(x) | - 0 + 0 - 0 +

Tir bang xét dau suy ra ham s co ding 1 diém cuc dai.
Cau 14: Chohamsd f(x) c6 daoham f'(x) = x(x-D(x+2)*, ¥x e R. S diém cyc tri cua ham sb da cho 1a

Al B.3 C.2 D.5
Loi giai
Chon B

Phuong trinh f'(x) =0 < x(x-1)(x+2)* =0
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x=0
| x=1
X=-2

Do f’(x) =0 c6 ba nghiém phan biét va f'(x) déi dau qua ba nghiém nay nén ham sé c6 ba diém cuc
tri.

Cau 15: Chohamsd y = f(X) c6 dao ham f'(x) =x(x—2)?, ¥xeRR. S8 diém cuc tri cua ham sb da cho 1a
A. 0. B. 3. C.2. D.1.
Loi gidi
Chon D
. ) x=0 x=0
Taco: f'(X)=0=x(x-2)"=0< =
X 0 X

Bang bién thién:

x | —m 0 2 +a0

Dua vao bang bién thién, ta thiy ham s6 ¢6 1 diém cuc tri x=0.

Cau 16: Cho ham sb f (x) co dao ham f'(x)=x(1-x)*(3—x)’(x-2)" véi moi x€ R. Biém cuc tiéu cua

ham s6 di cho 1a

A X=2. B. x=3. C. x=0. D. x=1.
Loi giai
Chon C
Taco
x=0
2 3 4 x=1
f'(x)=x(1-x)"(83-x) (x-2) = f'(x)=0< .
Xx=3

Bang xét dau dao ham.

(/ 6\“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Cau 18:

Ciu 19:
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Ham s6 y = f (x) c6 dao ham f'(x)=(x-1)(x—2)...(x—2019), VxeR.Hamsé y= f (x) co tat
ca bao nhiéu diém cyc tiéu?
A. 1008 B. 1010 C. 1009 D. 1011
Loi giai

Chon B

Taco: f'(x)=(x-1)(x—-2)..(x-2019)=0<

f'(x)=0 c6 2019 nghiém bi I¢ va hé s6 a duong nén c6 1010 cyc tieu

Hamso f () c6 dao ham f’(x):xz(x+1)(x—2)3, VxeR. Hoi f(x) c6baonhiéu diém cyc dai?
A. 2. B. 0. C.1. D. 3.
Loi gidi
Chon C
x*=0 x=0
Taco f'(x)=0<|x-1=0 < |x=1.
(x-2)'=0 |X=2

Bang bién thién

Dua vao bang bién thién suy ra ham s6 ¢6 1 diém cuc dai.
Cho ham sé f () c6 dao ham f’(x)=(x—1)(x—2)2(x—3)3(x—4)4, vx e R. Sb diém cuc tri cua
ham s da cho 1a
A. 3 B.5 C.?2 D. 4
Loi gidi

Chon C
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x=1
X=2
f'(x)=0< _3
Xx=4
Bang bién thién:
x — 1 2 3 4 +a0
J(x) + 0 - 0 -0 + 0 -

) T _—

Duya vao bang bién thién: Sb diém cuc tri cia ham sb da cho 1a 2.
Cau20: Cho ham sb y=f(x) c6 dao ham f'(x):(x—z)(x2—3)(x4—9). S diém cuc tri cia ham sé
y="f(x) la

A. 3. B. 4. C.2. D. 1.
Léi giai

Chon D
fr(x)=(x-2)(x* —3)2(x2 +3):(x—2)(x—«/§)2(x+«/§)2(x2 +3)

x=—3
f'(x):O<:>(x—2)(x+\/§)2(x—\/§)2(x2+3):0 o x=43 .

X=2

Bang bién thién

T —00 —V3 V3 2 +00
f(x) - 0 - 0 - 0 +
Nf(vB)
f(z) \f(\/g)
f(2)

Tur bang bién thién cia ham s6 y = f (x), tathdy ham s6 y = f (x) c6 dung 1 diém cyc tri.

A A N A p N N ' 4 S PR . 4 s
Cau2l: Néuhamsé f X codaohamla f'x =x*> x—2 x*—x—2 x+1" thi tong cac diém cuc tri cia
hamsé f x bang

A —1. B. 2. C. 1. D. 0.
Léi giai

) Thay Hé Thirc Thudn - Birt Phd Pé Thanh Cong!
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Chon A

Co f'x =x* x—27 x+1°. Tathdy f' x chi déi ddu qua nghiém x=—1nénhamsd f x co

dung mot diém cuc trj 1a x=—1.
Vay tong cac diém cuc tri ciaham sé f x bang —1.
Chu 22: Tim giatri cyc dai yg cuahamsd y=x*-3x+2.

A Yo =-1 B. Yy =4 C.ys =1 D. Yo =0
Loi giai

Chon B

x=1 =y(1)=0

Tacd y=3x*-3=y=0=3x"-3=0<
x=-1=y(-1)=4

) 3 2 ) 3 2
XIiﬁrpw(x3 —3x+ 2) = XIlﬁrrnmx3 (1_7+Fj = —oo, XILTw(Xs —3x+2) = XILTOOX3 (1_7+Fj = 0

Bang bién thién

xr |—oc —1 1 —“+oc

-+ 0 —_ 0

+
1. e
v g

_C,Q/ g /

Tir bang bién thién, ta thdy gia tri cuc dai cua ham sb bang 4

, 2X+
Cau 23: Hamso y= 3
X+1

¢6 bao nhiéu diém cuc tri?

A1 B. 3 C.0 D. 2
Léi giai

Coy = L ~>0,Vx -1 nén ham s6 khong c6 cyc tri.
(x+1)
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2
Cau24: Chohamsé y=2 +13 . Ménh d& nao duéi day ding?
X+
A. Cuc tiéu ciia ham sb bang -3 B. Cuc tiéu ctia ham sb bang 1
C. Cuc tiéu cua ham sb bang —6 D. Cuc tiéu ctia ham sé bang 2
Loi gidi
Chon D
[1 Céch 1.
2 — X=-3
Ta co: y’=LX23; y'=0< x*+2x-3=0 <:>[
(x+1) x=1

Lap bang bién thién. Vay ham sb dat cuc tiéu tai X =1 va gia tri cuc tiéu bang 2.
[] Cach 2.

X=-3

x=1

2
Taco y'=LX23;y’:O<:>x2+2x—3:0 <:>[

(x+1)

y =8 Khidé: y'(1)=2>0; y"(-3)=—=<0.
(x+1) 2 2
Nén ham sé dat cuc tiéu tai X =1 va gia trj cuc tiéu bang 2.
Cau 25: DPiém cuc dai cia dd thi ham s y=x>—6x*+9x co téng hoanh d¢ va tung do b?mg
A. 5. B. 1. C. 3. D. -1.
Loi giai
Chon A

X
Ta co: y':3x2—12x+9:0<:{
X=3

Bang bién thién

& — 1 3 + o
Y’ + - 0 +
4 + o
- SN ¥
'y -~ . - -
— oo '\.\* |:|

Khi d6: Xop =1= Yop =4 = Xp + Yep = 5.

(/ 1\0\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Cau 26: Tim gidtri cuc tiéu Y., ciahamsdy=—x>+3x—4,

A. Yo =—6 B. Yo =-1 C. Yor =2 D. Yo =1
Lai giai

Chon A

Tapxacdinh: D=R; y=-3x"+3; yY=0 & x=+1.

Bang bién thién

V&Y Yoo =Y 1 =-2; Yoy =Yy -1 =—6.
Cau 27: Do thi ham sb y = x* —x* +1 c6 bao nhiéu diém cuc tri co tung do 1a sé duong?

A. 3. B. 1. C.2. D. 0.
Loi giai

Chon A

Tap xac dinh D =R.

Xx=0=>y=1
Yy =4x’-2x; y=0& .

Suy ra d thi c6 ham sé y = x* —x* +1 ¢6 3diém cuc trj c6 tung d6 1a s6 duong.

Cau 28: Ham sb nao dudi day khong c6 cyc tri?

2
A y=2 1 B. y:2x—2 C.y=x*-2x+1 D.y=—x*+x+1

X X+1

Loi giai
Chon B
Xét ham sé y = 2X=2.
X+1

Téap xac dinh D=R\{-1}, y'= >>0,VxeD.

(x+1)

Nén ham s ludn dong bién trén tirng khoang xéc dinh.
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Do d6 ham sb y = 2x=2 khong c6 cuc tri.
X+1

Cau29: Ham sé y=%x4—1x3—§x2—3x+2019m (meR) dat cuc tieu tai diém:
A. x=3. B. x=-3. C. x=1. D. x=-1.
Loi giai
Chon A
TXD: D=R.
R ' 3 2 x=3
y=x"-x"-5x-3; yY=0=Xx"-x"-5x-3=0< %
X=—

x —® -1 3 +m
v - 0 - 0 +

Ham sb dat cuc tiéu tai x=3.
Céu 30: Diém cuc dai cuia dd thi ham sd y =—x® +3x+1 la:
A M (-L-1). B. N(0;1). C. P(2-1). D. Q(13).
Léi giai
Chon D
y'=-3x"+3, y'=0=x==%1
y'=-6x; y"(1)=-6<0; y"(-1)=6>0
Do d6 ham sb dat cuc dai tai Xx=1; y(l) =3. Vay chon dap an Q(l; 3).

Céu 31: Diém cyc tiéu cua d6 thi ham sb y =—x*+x*>+5x-5 1a

540
A. (-1-8 B. (0;-5 C.|-— D. (L0
(-1-8) (0:-5) ) (10)
Loi giai
Chon A
x=-1
y'=-3x*+2x+5=0< 5 .
X=—
3
y'=-6x+2
(/ 1\2\ Thdy Ho Thirc Thudn - Birt Phd Dé Thanh Cong!
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Taco: y”'(-1)=8>0 = Ham s dat cuc tiéu tai x=-1; Yy, =y(-1)=-8.

Vay diém cuc tiu cua do thi ham so 1a (-1,-8).
Cau 32: Hamsby :%x3 + x? —3x +1dat cuc tiéu tai diém

A x=-1. B. x=1. C. x=-3. D. x=3.
Lot giai
Chon B

Ta co ham séy:%x3+x2—3x+1cé tap xac dinh D=R.

x=1

y =x*+2x-3; y'=0<:{
X=-3

y'=2x+2; y"(-3)=—-4<0; y"(1)=4>0.

Suy ra ham sé dat cuc tiéu tai diém x=1.

. - Ny x*+3
Cau 33: Tim gia tri cuc ticu ciahamso y = :
X+1
A. 6. B. 1. C. 2. D. 3.
Loi giai
Chon C
Tap xac dinh D =R\{-1}.
, X2 42x-3
(x+1)2
2 - x=1
y’=0<:>LX23:0<:>x2+2x—3:0c>[
(x+1) X=-3
x |-= -3 -1 1 +ao

Ham sé dat cuc tiéu tai x=1.

Vay gia tri cuc tiéu bang 2.

S ST
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2

Ciu34: Chohamséb y= X“+3 . Khang dinh nao sau day la dung?
A. Ham s dat cuc dai tai x =3. B. Ham s6 ¢6 hai cuc tri Yep < Yer .
C. Ham s6 dat cuc tiéu tai x =—1. D. Gi4 tri cuc tiéu bang —2.
Loi gidi

Chon B
Tap xac dinh: D=R\{1}.

., xX*=2x-3 , x=-1
Taco:y=—2.Choy=0:{ .

(x-1) X=3
Bang bién thién:
X | —w -1 3 +0
_ 0 +

Dua vao bang bién thién ta c6 ham s dat cuc dai tai x =—1 va dat cuc tiéu tai x =3, gia tri cuc tiéu
bang 6 va gia tri cuc dai bang —2.

2
Cau35: Chohamsé y— L";’?. Ménh d& nio dudi day ding?
X_
A. Cyc tiéu cua ham sé bang 2. B. Cuc tiéu cua ham s6 bang —1.
C. Cuc tiéu ctia ham sé bang —6. D. Cuec tiéu cuia ham sb bang 3.
Lo giai
Chon A
Ta co.

2Xx—4 x—1 — x> —4x+7 X2 —2x-3

y =
x—1° x—1°
X=—1y=-6
y'=0=x"-2x—3=0= .
x=3y=2.
Bang xét dau dao ham:
X —no -1 1 3 +o0
¥ + 0 -~ || -~ 0 +
e v s .
& 1)?“ Thay Ho Thurc Thudn - But Pha Dé Thanh Cong!
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Vay ham s dat cuc tiéu tai X =3 va Yo, = 2..

n N A X+1 N A re aAL 1N 4
Cau 36: Chohamso y=— g Ménh d¢€ nao dudi day 1a dung?
X2 +
A. Gia trj cuc dai ctahamsé 1a 2. B. Diém cuc tiéu ciaham s 1a x=4.
C. Gia tri cuc tiéu chaham sb 1a —4. D. Piém cuc dai cia ham sb x =2.
Loi gidi
Chon D

., —Xx*-2x+8 _, X=-4
CO y(X):W,y(X):OQ{XZZ .

D& thdy y'(x)cling dau véi —x* —2x+8.

Khi d6 x=21a diém cuc dai caa ham sd.

Ciau 37: Cho ham séy = xInx . Chon khang dinh dung trong cac khang dinh sau:

A. Ham s dat cuyc tiéu tai x=e. B. Ham dat cuc dai tai x=e.

C. Ham dat cuc tiéu tai x = % : D. Ham dat cuc dal tai x = %.
Loi giai

Chon C

Tap xac dinh: D =(0;+x).
, 1
y=Inx+x==Inx+1.
X

y’:0<:>lnx:—1<:>x:£.
e

Bang bién thién.

+oo

L o O

Vay ham s dat cuc tiéu tai x = 1
e
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B2y 12x1

Céu 38: Tim hoanh do cac diém cuc dai ciahamsé y=e

A. Xep =1. B. Khong c6 cuc dai. C. x, =§. D. X =0.
Loi giai

ChonC

[1Tap xac dinh: D=R.

X =
33,2 o=

[1Pao ham: y'=(3x* ~5x+2)e 2 Py 03K Bx+2=0c

X =

win -

[JBang bién thién:

x| —o 2/3 | +0
7 + 0 - 0 +

*Tir bang bién thién ta thdy ham sé dat cuc dai tai x = % .

Cau 39: Giatri cuc tiéu ciaham sé y =x*Inx 13?

1 1 1
A. yCT:_g' B. yCT:_E' C. yCT:%' D. Yor =~
Loi giai
Chon B
Tap xac dinh D =(0;+); y'=x(2Inx+1), y'=0 <:>x:i.
Je

Xét bang sau:

x | 0 1/-fe +ax

V' - 0 +

Tu bang trén ta duoC y., = e
e

(/ 1\6\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Céau 40: Cho ham sé y = x*.e™*. Khang dinh nao sau day 1a ding?

A. Ham sé chi c6 diém cuc tiéu, khong co diém cuc dai.
B. Ham sé dat cuc dai tai x=0 va dat cuc tiéu tai x=2.
C. Ham sé dat cuc tiéu tai x=0 va dat cuc dai tai x=2.
D. Ham s6 khong c6 diém cuc tri.

Loi giai

ChonC
TXDb: R.
y'=xe™(2-x); y’=0<:{ i
Bang bién thién

X | —w 0 2 +o0

V' — 0 + 0 -

4
y \ / ? \
0
Ham sb dat cuc tiéu tai x=0 va dat cuc dai tai x=2.
n R z X2 +3x N e R ., Y N Zoas
Cau41: Chohamso y= . Toa do diém cuc dai cua do thi ham so la.
A. (-3,0). B. (2,10). C. (39). D. (-11).
Loi giai
Chon D
M Tap xac dinh: D=R\{1}.
2_oy_ X=-1
¥ Pao ham: y' = X —2X=3. y’=0<:>x2—2x—3=0c{ .
(x-1) x=3
[ Bang bién thién:
X © 1 1 3 +

S ST
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Cau42: Biétringhamsé y= x+a >+ x+b > —x® ¢6 hai diém cuc tri. Ménh d& nao sau day 1a ding?
A. ab<0. B. ab<0. C.ab>0. D. ab>0.
L&i giai
Chon C

Taco y=x>+3 a+b x*+3 a®+b* x+a*+b°.
y' =3x*+6 a+b x+3 a’+b* .

Ham sb c6 hai diém cuc trj khi va chi khi y’ c6 hai nghiém phan biét < A’ =18ab >0 < ab>0.

Céau 43: Tap hop cac gia tri caam dé ham s y :%x3 —mx® +(m+2)x+1 c6 hai cuc tri la:

A. (—0;-1]u[2;40)  B. (—o0;-1)U(2;40) C. (-12) D. [-1;2]
Loi gidi
Chon B
Taco y' =x*—2mx+m+2. Dé ham s6 cd hai cyc tri thi y’=0 c6 hai nghiém phan biét nén

m<-1

y'>0<:>A’>O<:>m2—m—2>O<:{
m> 2

Chu 44: Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham sém dé ham s6 y = x> —3x* +(m+1)x+2 c6 hai diem cyc tri.

A . m>2. B. m<—4. C. m<2. D. m<2.
Loi gii
Chon D
Taco y' =3x* —6x+m+1. Ham sé co hai diém cuc tri khi y’'=0c6 hai nghiém phan biét.
A'>0<9-3(m+1)>0<m<2.

Cau 45: Déhamsé y=2x> +3(m—1)x* +6(m—2)x dat cuc dai va cuc tiéu thi:

A. Khoéng c6 gid tri nao cia m. B. vm.
C. m=3. D. m=3.

Loi giai
Chon D

y'=0 ¢ 2 nghiém phan biét © A =(m-3)>>0< m=3.

e T3 .
o 1??“ Thay Ho Thurc Thudn - But Pha Dé Thanh Cong!
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Cau 46: Ham sb y = x® —3mx? +6mx+m c6 hai diém cuc tri khi gia tri caa m 1a:

m<0 m<0
A.0<m<?2. B. . C.0<m«<s8. D. .
m> 2 m > 8

Lai giai
Chon B
Tap xac dinh: D=R.
Taco: y' =3x*—6mx+6m; y' =0 < x* —2mx+2m=0.
Ham s6 ¢6 hai diém cuc tri khi va chi khi phuong trinh y’ =0 ¢6 hai nghiém phan biét.
SA>0emM -2m>0.

Cau 47: Tim tat ca cac gia tri cia tham s m dé ham sé y = x® —3x? + 2mx+m c6 cuc dai va cuc tiéu?

A.m<§. B.m<—§. C.m£§. D.m>§.
2 2 2 2
Loi giai
Chon A
+TXDb: D=R

+ y' =3x*—6x+2m

+ Ham s ¢6 cyc dai va cuc tiéu < y' =0 ¢d 2 nghiém phan biét.

<:>A:36—24m>0<:>m<§.

Cau 48: Hoi c6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén cua m dé ham sé y = % X° +mx’ +(2m* —3m—3)x+2016 c6 2
diém cuc tri?

A. 5. B. 6. C. 4. D. 3.
Léi giai

Chon C

Taco: vy :%x3 +mx* +(2m* —3m—3) x+ 2016 .

=y =x*+2mx+2m*-3m-3, A'=-m*+3m+3.

Dé ham s6 ¢6 hai cuc trj thi phuong trinh y' =0 ¢d hai nghiém phan biét.

3-4/21 3++/21
2 <m< .

2

SA=—m+3m+3>0<

Vay c0 tat ca 4 gid tri nguyén cua m thoa yéu cau bai toan 1a me S ={0;1,2;3} .

S ST
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Ciu 49: Tim tat ca cac gia tri caa tham sb thuc m dé ham sé y = mx® —2mx* +(m—2)x+1 khong cd cuc tri

A. me (-0;6) U (0;+0).B. me(-6;0).

C. me[-6;0). D. me[-6;0].
Léi giai

Chon D

Taco y'=3mx’ —4mx+(m-2).

+Néu m=0.

= y'=-2<0 (¥xeR). Nén ham s khdng cé cuc tri.

Do d6 m=0(chon) (1).

+Néu m=0.

Ham sb khong c6 cuc tri < y'khong d6i dau

SA<0s4m* -3m(M-2)<0e m* +6m<0=-6<m<0 (do m=0) (2).

Két hop (1) va (2) ta dugc -6<m<0.
Cau 50: Tim tat ca cac gia tri thuc cia m dé ham s

y =x°=3mx* +(2m+1)x—m+5 ¢0 cuc dai va cyc tiéu.

A. me[—oo;—}Ju(lﬁoo). B. me(—l;lj.
3 3
C. me[—l;l] D. me(—oo;—l}u[l;+oo).
3 3
Loi giai
Chon A

Taco y=x"—3mx’+(2m+1)x—m+5=> y'=3x’—6mx+2m+1, A'=9m’ —6m-3.

Dé ham s6 ¢6 hai cuc trj thi phuong trinh y'=0 ¢6 hai nghiém phan biét.

SA>00IM -6m-3>0<m e[—oo;—%ju(lﬁoo).

Ciu 51: Tim tat ca cAc gia tri thuc cua tham s6 m dé ham s6 y = mx® —(m +1)x2 +(2m—§jx+1 cO cuc tri.

—1<m<1 1 m<—1 1
A< 5 . B. —=<m«1. C. 5. D. -=<m<1.
m =0 S m>1 S
Loi giai
Chon B

A 2 \ N A A - A A s .
*Néu m=0=y=—-x° —§x+1 la ham s6 bac hai nén ludn co cuc tri.

e T3 .
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*Néu m=0,taco y’:3mx2—2(m+1)x+2m—§.
I 2 2 . ’ 2 2 2
y' =0 < 3mx —2(m+l)x+2m—§:0 ; A'=(m+1)"-3m 2m—§ =-5m°+4m+1.

1
. ——<mx<l
Do do, ham sé ¢6 cuc trj khi va chi khi —5m2+4m+1>0<:>—é<m<1.8uy ra | 5 .

* Két hop véi truong hop m=0 suy ra —% <m<1 lacéc gia tri can tim.

Cau 52: Timthamsdé m déhamsd vy :éxg’ —mx? +(m+2) x+2018 khong 6 cyc tri.

A -1<m<2. B. m<-1.
C. m=>2. D. m<-1 hoac m>2.

Loi giai
Chon A

Taco: y =x>—2mx+m+2

Pé ham sé di cho khong co cuc tri khi phuong trinh Yy’ =0 v6 nghiém hoic c6 nghiém kép hay

A'<0 ©&m’-(m+2)<0 <-1<m<2.
N 1 - ) s .

Cau53: Hamso y =§x3 +(2m+3)x* + m?x—2m+1 khong c6 cuc tri khi va chi khi.

A . m<-3vm>-1. B. -3<m<-1. C. m>-3. D. m>-1.

Loi giai

Chon B

y'=x>+2(2m+3)x+m?,

Ham s6 khong c6 cuc tri khi va chi khi phuong trinh y’ =0 v6 nghiém hoic c6 nghiém kép

SA'<0e3IM +12m+9<0< -3<m< -1,

Ciu 54: Tim tat ca tham sé thuc cua m dé hamsé y = %(m+2)x3 + X2 +%mx—2 c6 cuc dai, cuc tiéu.

A. me(—oo;—3)u(l;+oo). B. me(—Z;l).

C. me(-3-2)u(-21). D. me(-31).
Loi giai

Chon C

y'=(m+2)x2+2x+%m.



PANG Ki KHOA HQC LIVESTREAM — CHINH PHUC PIEM 8, 9, 10 MON TOAN!

. . A'>0
Ham so6 ¢6 cuc dai, cuc tieu khi phuong trinh Y’ =0 ¢6 hai nghiém phan biét@{m 240
+2#
1—}m2—zm>0 -3<m<l1 5
& 3 3 & < -3<m<-2 hoic —2<m<1.
Mm% _2 m = —2

Cau 55: Tim tat ca cc gia tri thuc ciia tham sé m dé ham s y =(m-1)x* —2(m-3)x* +1 khdng c6 cuc dai?

A 1<m<3 B. m<1 C. m>1 D.1<m<3
Loi gidi

Chon D

TH1: Néu m=1=>y =4x*+1. Suy ra ham s khong c6 cuc dai.

TH2: Néu m>1.

Dé ham s6 khdng ¢6 cyc dai thi —2(m-3)>0< m<3.Suyral<m<3.

Vay 1<m<3.

Cau 56: Tim tat ca c4c gié tri ciia tham s6 m dé ham sb y :é(m +1)x* = x* +(2m+1)x+3 ¢6 cyc tri

A. me(—E;Oj. B. me[—E;OJ\{—l}.
2 2
C. me[—E;O}\{—l}. D. me[—E;O]
2 2
Loi giai
Chon A

Taco y' =(m+1)x*—2x+2m+1
Dé ham s6 ¢6 cuc tri ta xét hai trudng hop:
% Truong hop 1: m=-1tacd y'=-2x-1; y'=0 @X:—%

Bang bién thién

—0 1 +00
x _ =
2
V' + 0 -
Yep
o0 —0

e T3 .
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Vay m=-1 thoa mén.

% Truong hop 2: m=—1 dé ham s6 ¢6 cyc tri thi Y’ =0 c6 hai nghiém phan biét

< -2m?>-3m>0 ©—§<m<0 va m=—1.

Két hop hai trudong hop trén ta dugc me (—g;Oj .

Cau 57: Dédo thi hamsé y =—x*—(m—3)x* +m+1 c6 diém cyuc dai ma khong c6 diém cuc tiéu thi tit ca cac
gia tri thuc cua tham s6 m 1a
A. . m>3. B. m>3. C. m<3. D. m<3.
Loi gidi
Chon A
y':—4x3—2(m—3)x:—2x(2x2+m—3).

x=0
y'=0& , 3—-m-
X' =
2
Vi ham s6 di cho 1a ham tring phuong véi a=—1<0 nén ham s6 c6 diém cuc dai ma khong c6 diém

mSO < m=3.

cuc tiéu < y'=0 co ding 1 nghiém bing 0 <

~ 4 , -7 . 5 A A Y A 3 5 7 = R \ ~
Cau 58: Tim tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 mdé hamso y = (m +1) x* —mx? +E chi cé cuc tiéu ma khdng

cO cuc dai.

A. m>1. B. -1<m<0. C. m<-1. D. -1<m<0.
Loi giai

Chon D

Ta xét hai treong hop sau day:

.y 3 O % s LA )
TH1: m+1=0< m=-1.Khid6 y = x? +§ = ham s6 chi ¢0 cuc tieu (x =0) ma khéng cé cuc
dai = m=—1 thoa man yéu cau bai toan.

TH2: m+1%0 < m=—1. Khi 46 ham sé di cho 13 ham s6 tring phuong ta co:

y'=4(m+1)x° —2mx=4(m+1)>{><2 - z(nTJrl)]



PANG Ki KHOA HQC LIVESTREAM — CHINH PHUC PIEM 8, 9, 10 MON TOAN!
Ham s6 chi ¢ cuc tiéu ma khong ¢ cuc dai < Y' c6 dung mot nghiém va dbi dau tir am sang
4(m+1)>0

duong khi X di qua nghiém nay < m < —-1<m<0.
2(m+1)

Két hop nhitng gia tri m tim duoc, tacd —1<m<0.
Cau 59: Chohamsb y = x* —2mx®+m. Tim tat ca c4c gia tri thuc caa m dé ham sé c6 3 cuc tri

A. m>0. B. m>0. C. m<0. D. m<0.
Loi giai

Chon A
Tap xac dinh D=R.

y'=4x3—4mx=4x(x2—m).

x=0

y'=0c>4x(x2—m)=0<:> - m (%)

Ham sb c6 3 cuctri < y'=0 c6 3 nghiém phan biét
< phuong trinh (*)c6 2 nghiém phan biét x =0 < m>0.

Ciu 60: CO bao nhiéu gia tri nguyén cia tham sé6 m dé ham sé y =m?x* —(m2 —2019m)x2 —1 ¢6 ding mot

cuc tri?

A. 2019. B. 2020. C. 2018. D. 2017.
Loi giai

Chon A

Truong hop 1: m=0 = y =-1 nén ham sé khong cé cuc tri.
= m=0 (loai).

Truong hop 2: m=0=m*>0.

Ham 6 y =m’x* —(m* - 2019m) x* —1 c6 ding mot cyc tri

& —m’(m* -2019m) 2 0 < m* —2019m < 0 <> 0 < m < 2019.

Vim=#0=0<m<2019.

Do meZ néncd 2019 gia tri nguyén caa tham sé m thoa de.

c 223 Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Céu 61: Chohamsb y=mx" +(m2 —6)x2 +4 . C6 bao nhiéu sé nguyén m dé ham sé cé ba diém cuc tri trong
d6 c6 dung hai diém cyc tiéu va mot diém cuc dai ?

A 4 B. 3 C. 2 D.5
Léi giai

Chon C

Tap xac dinh D =R.

Taco y'=4m +2(m’—6)x.

Ham s6 di cho c6 ba diém cuc tri trong d6 c6 ding hai diém cuc tiéu va mot diém cuc dai khi va chi

4m >0
khi 5 =0<m<+/6.
m(m*-6)<0

Do d6 c6 hai gia tri nguyén cua tham sé m.
Céu 62: CO tat ca bao nhiéu gia tri nguyén cua m trén mién [-10;10] dé ham séy =x* — 2(2m+1)x*+ 7 c6
ba diém cyc tri?

A. 20 B. 10 C. Vo0 sd D. 11
Loi giai

Chon D

Tacé y'=4x| X’ —(2m+1)] x.

x=0

'=0<
d x> =2m+1 (*)
Ham s6 di cho c6 ba cyc tri khi va chi khi y'=0 c6 ba nghiém phan biét, hay (*) ¢ hai nghiém

phén biét khac 0 < 2m+1>0<m >—%.
Do me[-10;10] nén c6 11 gié tri thoa man.
Cau 63: Cho ham s y =mx*+(m?—6)x* +4. C6 bao nhiéu s6 nguyén m dé ham s cé ba diém cyc trj trong

d6 c6 dung hai diém cyc tiéu va mot diém cuc dai ?

A 4 B. 3 C.2 D.5
Léi gidi

Chon C
Tap xac dinh D =R.

Taco y'=4mx3+2(m2—6)x.



PANG Ki KHOA HQC LIVESTREAM — CHINH PHUC PIEM 8, 9, 10 MON TOAN!

Ham sb da cho c6 ba diém cuc tri trong d6 c6 ding hai diém cuc tiéu va mot diém cuc dai khi va chi

4m >0
khi 5 =0<m<+/6.
m(m’-6)<0

Do d6 c6 hai gia tri nguyén caa tham sé m.

Ciu 64: Véi gi tri ndo cua tham sé6 m dé do thi ham s6 y = x> —3x* +m ¢6 hai diém cuc tri A, B thoa man
OA=0B (O lagdc toa d5)?

A.m:§. B. m=3. C.m:l. D.m:E.
2 2 2
Loi giai
Chon D

Tap xac dinh: D=R.

X
y'=3x*-6X, y’=0<:>3x2—6X=0<:>L(_

Do d6 db thi ham s da cho ludn c6 hai diém cuc tri lan lugt c6 toa do 1a A(0;m) va B(2;,—4+m).
Tacd OA=0B < +0* +m? :,/22+(4—m)2 o md :4+(4—m)2 < 20-8m=0< m:g.

Ciu 65: CO tat ca bao nhiéu gia tri thuc cua tham s6 m dé do thi ham s y =§x3 — mx? —2(3m2 —1)x+§ co
hai diém cyc tri c6 hoanh d¢ X,, X, sao cho x,x, +2(X +X,)=1.
A. 1l B. 0. C. 3. D. 2.
Loi gidi
Chon A
Taco: y'=2x" - 2mx—2(3m’ -1) = 2(x* —mx—3m* +1),

g(x)=x*—mx-3m’+1; A=13m’—-4.
Do thi ham s6 ¢o hai diém cuc trj khi va chi khi y' ¢é hai nghiém phan biét
< g(x) c6 hai nghiém phan biét

m>—2\/1_3

13 .
25
13

= A>0

m<

\ . , N . L\ e s XX =m
X, X, la cac nghiém cua g(x) nén theo dinh ly Vi-ét, ta c6 ,
XX, ==3m° +1

o 28“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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m=0

Do d6 x%, +2(x +%,)=1 < -3m*+2m+1=1 < -3m’+2m=0 < 2.
m=—

Déi chiéu vai diéu kién (*), ta thiy chi m :g thoa man yéu cau bai toan.

Cau 66: Tim tit ca ca cac gia tri caa tham sé m dé y=x3—3x% +mx—1 dat cyc tri tai X,X, thoa mén

X2 +X. =6

A. m=-3 B. m=3 C.m=-1 D. m=1
Lot giai

Chon A

y'= 3x2 —6x+m. Ham sé dat cuc tri tai X, X,.Vay X, X, la nghiém cua phuong trinh y'=0

X +X, =2
Theo viet ta cé

m
XX, = 5

X+ X = (X + %) —2%X,

:4—2—m :>4—2—m=6 =>m=-3
3 3

Cau 67: Gia tri ciia tham s6 m sao cho ham s6 y = x*—3x* + mx—1 c6 hai diém cuc tri x,, X, théa man

X +x: =3 la
A . m=1. B.m:E. C. m=3. D.m:—E.
2 2
Lo giai
Chon B

Taco f'(x)=3x*—6x+m.Ham so c6 hai diém cuc tri X, X, khi A':9—12m>0<:>m<%.

Khi d6 3=x2 +x2 = (% + %) —2%X%, :22_2,%@m:§_

Cau 68: Biét m, la gia tri caa tham s6 m dé ham s6 y = x*—3x* + mx—1 c6 hai diém cuc tri X, X, sao cho

X2 +X,2 — XX, =13. Ménh dé nao dudi day dang?

A mye(-17). B. m, €(7;10). C. mye(-15-7).  D. m,e(-7;-1).
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Loi giai

ChonC

TXD: D=R

y' =3x*—6x+m.

Xét y'=0<3x*—6x+m=0; A'=9-3m.

Ham sé ¢é hai diém cuc tri <> A’ >0<m<3.

Hai diém cuc tri x;;X, langhiém cia y'=0 nén: x +x, = 2;X.X, :%.

Pé x” +X,” — XX, :13<:>(x1+x2)2—3x1.x1 =13

< 4-m=13<m=-9.Vay m; =-9e(-15,-7).

Cau 69: Giasthamsé y= 16 - x2 ~Linx 6 hai diém cuctri x,, X, thoa man x, +x, +2x,x, =0. Gia tri ciia
3 3

m la

A. m=-3. B. m=3. C. m=2. D.m:%.
Lai giai

Chon B

Taco y’:xz—ZX—%m; y' =0 3x*—6x-m=0 (1).
Ham sé ¢6 hai cuc tri < (1) c6 hai nghiém phan biét <> 9+3m>0 <> m>-3.

Theo gia thiét, tacd x, +X, +2xX, =0 < 2_2?m =0 < m =3 (théa man).

Cau 70: Chohamso vy :%mxs —(m-1)x*+3(m-2)x+2018 vsi m Ia tham sb. Téng binh phuong tat ca cac

gia tri cia m dé ham sb c6 hai diém cuc tri x,, x, thoaman 2x +x, =2 bang

S B. 22, c. 3 p. 29,
16 9 9 9
Loi giai
Chon B

Taco y'=mx*—2(m-1)x+3(m-2).
A'>0 (1)

Dé ham sb c6 hai diém cuc tri x,, X, thoa mdn 2x, +x, =2 thi :
2%, +%=2 (2)

Taco (1)< -2m’+4m+1>0 <

2_\/€<m< 2+6 (*)
2 2 '

y- T3 .
o 2??“ Thay Ho Thurc Thudn - But Pha Dé Thanh Cong!
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Mt khac ta c6 x, +x, :@ (3).

T (2) Va (3) taco x ==
m=2

2
Vi y'(xl):o@m(%J —2(m—1).%+3m—6:0<:>3m2—10m+8:0<:> 4 (thoa (*)).
m=—
3

2
Vay 22+(ﬂ] _52
3
Cau 71: Biét % (trong d6 % la phan s6 toi gian va a, beN*) la gi4 tri cua tham s6 m d& ham s

y=§x3—mx2 —2(3m2 —1)x+§ c6 2 diém cyc tri X, X, sao cho xx, +2(x, +X,)=1. Tinh gia trj
biéu thirc S =a’ +b”.
A. S=34. B. S=13. C. S=25. D. S=10.
Léi giai
Chon B
Téap xac dinh: D =R.
DPao ham y' =2x* —2mx—6m* + 2.
Ham sé c¢6 hai diém cuc tri

o 213
c>A’>O<:>m2—2(—6m2+2)>0c>13m2—4>0<:> 13
2413
m —_
13
. P [ Xt X =m
Theo dinh ly Viet thi )
XX, ==3m° +1
m=0
Taco xx, +2(x +%,)=1<-3m*+1+2m=1<3m*-2m=0 < 2
m==
3

Chi c6 giatri m :% thoa didu kién, khi d6 S =a® +b? =22 +32 =13,

A fhe LY A T X 1 1 s ez . ~ A= o \ A T :
Cau 72: Biét rang d6 thi ham so f (X) = 3 x? -3 mx? +X—2 ¢0 gid tri tuyét d6i ctia hoanh do6 hai diém cuc tri
1a d6 dai hai canh cua tam giac vudng cd canh huyén la J7 . Hai 6 may gia tri cia m?

A. 3. B. 1. C. Khong co m. D. 2.
Loi giai
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D¢ ham s6 ¢6 cuc tri thi (1) phai c6 hai nghiém phan biét.

X . m> 2
Diéu nay tuong duong véi A>0 < m’-4>0 c{ 5
m<—

«Goi hai nghi¢m ciaa (1) 1 x,, %, Khi o, ta co {X1+X2 -
XX, =1
D¢ dai hai canh cua tam giac vudng d6 1a |x,|, |X,|. Theo bai ra ta ¢6 phuong trinh:
X+x2=7 <:>(x1+x2)2—2x1x2 =7 om -2=7 &M’ =9 < m=13.
Vay c6 hai gia tri cia m thoa man yéu cau bai toan.

Cau 73: C0 bao nhiéu gia tri nguyén ciia mdé ham so f (x)=2x°—6x> —m+1 co cac gia tri cuc tri tréi dau?

A. 7. B. 9. C. 2. D. 3.
Loi gidi

Chon A

Co f'(x)=6x*-12x.

f'(x):OQKZZ

x=0= f(0)=—m+1

x=2=f(2)=—m-7

Ham sb ¢6 céc gia tri cuc tri trai dau

< (-m+1)(-m-7)<0 < (m-1)(m+7) <0< -7 <m<1.
Vay cO0 7 giatri nguyén cua m thoa man.

Chu 74: Chohamsb y=2x*+3(m-1)x*+6(m—2)x—1 véi m la tham sb thuc. Tim tat ca cac gia tri cia m

dé ham s6 ¢ diem cyc dai va diém cuc tiéu nam trong khoang (-2;3).

A. me(-L4)\{3}. B. me(3;4). C. me(L3). D. me(-14).
Loi gidi

Chon A

Taco y'=6x"+6(m-1)x+6(m-2).

Xx=-1

y=0s x2+(m—1)x+(m—2)=0<:{xz_m+2.

Dé ham s6 ¢ diém cyc dai cyc tieu ndm trong khoang (—2;3) thi y'=0 c6 hai nghiém phan biét

—-m+2#-1 {m #3

nam trong khoang (-2;3) < & .
—2<-Mm+2<3 -l<m<4

o 38“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Cau 75: Goi S 1a tap cac gia tri duong cta tham s m sao cho ham sé y = x* —3mx® + 27x+3m—2 dat cuc tri
tai X, X, théa man |x —x,[<5.Biét S=(a;b]. Tinh T =2b-a.
A T=+51+6 B. T=+61+3 C.T=461-3 D.T=+51-6
Loi giai
ChonC
+)Taco y =3x* —6mx+27, y =0 x*—2mx+9=0 (1)

+) Theo gia thiét ham s dat cuc tri tai X, x, <> phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém phan bigt < A" >0

2 m>3
&Sm-9>0< (*)
m< -3
: +X, =2m
+) Vi diéu kién (*) thi phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém X, X, , theo Vi-ét ta cé:{xxllx 29
2 =

) Talai ¢6 |x, —%,| <5 (X% —%,) <25 (% +X%,) —4xX, —25<0

<:>4m2—6130<:>—\/§_1£m£\/§_1 (**)

+) Két hop (*), (**) va diéu kien m duong ta duoc: 3<ms@
a=3

=1 J61=T=2b-a=+/61-3.
T2

Céau 76: Cho hamsd vy :%x3 —%mx2 —4x-10, véi m la tham sb; goi x,, X, 1a cac diém cuyc tri caa ham s
da cho. Gié tri I6n nhat ciia biéu thirc P =(x{ —1)(x; 1) bang

A 4. B. 1. C.0. D. 9.
Lai giai

Chon D

Tap xac dinh D=R.

Pao ham y' =x* —-mx—4.

Khido y=0< x> —mx—-4=0.

Taco A=m’+16>0, VmeR = y' =0 ludn c6 hai nghiém phan biét Yme R hay ham s ludn c6
hai diém cuc tri X, X, VmeR.

X +X, =m
- 4

XX,

Do X, X, la hai nghiém phén biét cia y’=0 nén theo dinh ly Viet ta co {



Cau 77:

Cau 78:

Cau79:
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P=(x -1)(x; -1) = (%%,)" —(x+x3)+1 = (%% ) =(X + %) +2%X, +1
=16-m?*-8+1=-m?*+9<9,VmeR.

Do d6 gia tri 16n nhét cua biéu thicc P bang9 < m=0.

Cho ham sb f(x):%XS—(m+1)x2—(2m—1)x+m+2, m 1& tham sé. Biét ham s6 c6 hai diém cuc
tri X, X, . Tim gid tri nho nhét cia biéu thic T = X +Xx§ —10(X + X, ).

A —22. B. 1. C. -18. D. 78.
Loi giai

Chon A

Taco f'(x)=x*-2(m+1)x—2m+1.

Ham s6 c6 hai diém cuc tri X, X, khi va chi khi phuong trinh f'(x)=0 c6 hai nghiém phan biét X,

X, .

o A=m*+4m>0 o [m>0 .

m<-4
Theo Vi-ettacd x +X, =2(M+1), XX, =1-2m,
T:x12+x§—1O(x1+x2):(x1+x2)2—2x1x2—1O(x1+x2).

= T =4m?-8m-18=4(m-1)"—22>-22,

\ Ao o s g . , X 2 s £ m ) .2 el
Tim tat ca cac gia tri thuc caa tham s6 m dé ham sé y = §x3 +2x>+mx+1 c6 2 diém cuyc tri thoa
man X., < Xcr -

A. —2<m<0. B. 2<m<2. C.0<m«<?2. D. m<2.
Loi giai

Chon C

Taco y =mx* +4x+m.

(1)

Cin ctr vao dang ciia d6 thi ham sb bac 3, dé ham sé ¢6 2 diém cuc tri théa man X, < X, thi

m>0 (2).

m=0 { m=0

Ham s ¢6 2 diém cuctri < y'=0 cd 2 nghiém phan biét < , o
4-m“>0 —2<m<?2

Tur (1) va (2) suyragiatri m cantimla 0<m<2.

2

o J4 A .. \ X X" —
Vai tham s6 m, do thi cia ham s6 y = 1
X+

X ¢6 hai diém cuctri A, B vad AB=>5. Ménh d& nao
dudi day dang?
A. O<m<l. B.1<m<?2. C. m<0. D.m>2.

Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Loi giai
Chon A
, o e XE42x—-m
Tacé D=R\{-1} vacodaohamla y'= ————
(x+1)
ST I . oae R . Ve 1+m>0
bé ham so6 co6 hai diém cuc tri ta phai co < m>-—1.
1-2-m=#=0
e s . XX =2
Goi hai hoanh d¢ cuc tri la X, va X, taco .
X, =—m

Khi d6 diém A(x,,2x,—m) va B(X,,2x, —m).

AB=\/4+4m.\/§:5<:>4+4m=5<:>m=%.

Cau 80: Goi S latap hop tat ca cac gia tri thuc cua tham s6 m dé do thi ciahamso y = §x3 —mx® +(m2 —1)x

c6 hai diém cuctri A va B sao cho A, B nam khac phia va cach déu duong thang d : y=5x—9. Tinh
tong tat ca cac phan tircua S .
A. 3 B. 6 C. -6 D.0
Loi giai
Chon D

Céach 1: Taco y'=x"—2mx+(m* -1)
x=m-1 8 _ _3m-
= y'=O<:>[ 1:> A(m—l;%} va B(m+1;Wj

m(m* 1)

D& thay phuong trinh duong thang AB:y = —%x + nén AB khong thé song song hoic

tring véi d = A, B cach déu duong thang d : y =5x—9 néu trung diém | cia AB namtrén d
m=3

m® —3m m® —3m
I m; ced= =5m-9< m*-18m+27=0 < _
( 3 ] 3 m:3iT3*/§

Véi m=3= A, B thoa diéu kién nam khéc phia so véi d .

-3+ . .
Voi m= 3_73\/5 = A, B thoa dieu kién nam khac phia so véi d .

Téng cac phan tir cua S bang 0.
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Céu 81: CO bao nhiéu gié tri nguyén cua tham sé m dé db thi ham s6 y = mx® —(2m—-1)x* + 2mx—m—1 c6 hai
diém cuc tri nam vé hai phia cua truc hoanh?
A. 4. B. 2. C. 1 D. 3.
Lot giai
Chon C
D6 thi ham sb c6 hai diém cuc tri nim vé hai phia d6i vai truc hoanh khi va chi khi phuong trinh
mx® —(2m—-1)x* + 2mx—m-1=0 (1) c6 3 nghiém phan biét.
Tacé (1) < (X-1)[ mx* —(m-Dx+m+1]|=0

Phuong trinh (1) c¢6 3 nghiém phan biét khi va chi khi pt mx* —(m-1)x+m+1=0 cd 2 nghiém phan
biét khac 1

m=0

Sim-(Mm-1)+m+1=0

(m-1)°-4m(m+1) >0

m=0

Sim+2#0

-3m*-6m+1>0

m=0
&S im#=-2
-3 —32@ o3 +32ﬁ

Do meZ=m=-1.
CAu 82: Cho ham s6 y=x>—(m+6)x*+(2m+9)x—2. Tim m dé dd thi ham s c6 hai diém cyc tri nim vé

hai phia cua tryc hoanh.

m>-2
>_2 _
A. {m . B. m>-2. C. m<—6. p. JLM<-6
m< -6 -3
m#—
2
Loi giai

Chon D

y'=3x"-2(m+6)x+2m+9.
x=1
y'=3x*-2(m+6)x+2m+9=0< om4+9.
X =
3

Ham sb c6 2 cuc trj < 2m+9 #lem=-3. (1)

e T3 .
o 3)?“ Thay Ho Thurc Thudn - But Pha Dé Thanh Cong!
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2
y(2m+9j=_m(2m+9) ,
3 27

Ycbt < y(1).y(2m+9j<0

3
{m<—6
2
@(m+2).{m@2}<o@(m+2).(4m3+36m2+81m+54)>o@ m>-2 (2)
ms=

{m>—2
Tu (1), (2) taco ycbt < m<_6.

m=—
2
Cau 83: Chohamsé y=x’—(2m+1)x*+(m+1)x+m-—1. C6 bao nhiéu gia tri cua so tu nhién m <20 dé do
thi ham s6 ¢6 hai diém cuc tri nam vé hai phia truc hoanh?

A. 18. B. 19. c. 21, D. 20.
Loi giai

Chon B
+Taco: y=(x-1)(x* —2mx+1-m).

+ Ham s6 ¢6 hai diém cyc trj nam vé hai phia truc hoanh khi va chi khi d6 thi Y cit truc hoanh tai ba

diém phan bigt. < y = (x—1)(x* —2mx +1-m) =0 c6 ba nghiém phan biét.

&> x> —2mx+1-m =0 co hai nghiém phén biét khac 1.

m<_1_\/g
2
m?+m-1>0
= * > = m>_1+\/§.
2-3m=0 2
2
m=#—
3

+Do meN,m<20 nén 1<m<20. Vay c6 19 sb ty nhién thoa man bai toan.

Cau84: Chohamsé y=x>—3mx*+4m’—2 c6ddthi C vadiém C L4 . Tinh tdng cac gia tri nguyén

duong cia m dé C co hai diém cuc tri A, B sao cho tam giac ABC cd dién tich bang 4.

A 6. B.5. C. 3. D. 4
Léi gidi



PANG Ki KHOA HQC LIVESTREAM — CHINH PHUC PIEM 8, 9, 10 MON TOAN!

x=0
Tacd y'=3x"—6mx=0<
X=2m

Do thi C c¢6 hai diémcuctri < 2m=0<m=0.
Khido A 0;4m*—2 , B 2m;—4m’ +4m? —2 = AB=+/4m*+16m° =2|m|/4m* +1

x—0 y— 4m’-2

Phuong trinh duong thang AB la: & 2m*x+y—4m* +2=0

2m—0 —am?®

i CAB _\2m2+4—4m2+2\_ 2|m* —3
S a1 Jamf

Dién tich tam giac ABC la

2\m2—3\

L4
Jam* +1

@‘m m2—3‘:2<:>m6—6m4+9m2—4:0<:> m2—1  m?2—4 =0«

S:%.AB.d C,AB =4<:>%.2|m|.\/4m4+1.

m==+1
m==+2

Do m nguyén duong nén ta dugc m=1,m= 2, tong thu duoc la 3.
Cau 85: Chohamsé y=—x*+3x*+3(m’ —1)x—3m’ —1. C6 bao nhiéu gia trj nguyén ciia m dé do thi ham s6
c¢6 diém cuc dai, cyuc tiéu nam bén trai duong thang x =27

A. 3. B. 1. C. 2. D. 0.
Lai giai
Chon D

y=—x>+3x* +3(m2 —1)x—3m2 -1 =y =-3x° +6x+3(m2 —1) :

, {x:l—m
y=0& .
Xx=1+m

Dé d6 thi ham s c6 diém cuc dai, cuc tiéu nam bén trai duong thang x =2 thi
m=0 m=0
l+m<2&sim<l1
1-m<2 m>-1

Vay khéng c6 gia tri nguyén nao caa m thoa yéu cau bai toan.

Cau 86: Tim tit ca gi tri thuc cua tham sé m dé dd thi ham sé y = x* —3mx* +2 ¢6 hai diém cuc tri A va B

sao cho cac diém A, B va M (L-2) thang hang.

% 38“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!



PANG Ki KHOA HQC LIVESTREAM — CHINH PHUC PIEM 8, 9, 10 MON TOAN!
Loi giai
Chon D
Taco: y'=3x"—6mx ; y=0 < 3x*—6mx=0 < x=0, x=2m.
Db thi ham s6 c6 hai diém cuc tri khi va chi khi phuong trinh y'=0 cd hai nghiém phan biét <
2m=0 & m=0.
Khi d6 hai diém cyc tri 12 A(0;2), B(2m;2-4m®).
Tacé MA=(-14), MB =(2m-14-4m°).
Badiém A, B va M (L-2) thing hang & MA, MB cung phuong
2m-1 4-4m’ 2m-1 1-md
& = & =
-1 4 -1
& M =2 o m=+/2 (do m=0).
Cau 87: Cho ham s6 y=2x°—3(m+1)x*+6mx+m’. Tim m d¢ do thi ham s6 c6 hai diém cuc tri A B sao

cho do dai AB=+/2.

o 2m-1=m*-1 & m®=2m

A. m=0. B. m=0hoac m=2. C. m=1. D.m=2.
Loi gidi
Chon B
. 5 . 5 x=1
Taco y'=6x"—6(m+1)x+6m. y'=0< x* —(Mm+1)x+m=0< c—m’

Dé dd thi ham sé c6 hai diém cuc trj thi m=1.
Khi d6 ta co A(l;m3+3m—1),B(m;3m2).
2 —_—

Co AB=+2 < (m-1)" +(m*-3m*+3m-1) =2 (m-1)° +(m-1) =2.

m=0 5
o(m-1) =1le (thoa man yéu cau bai toan).
m=2

Cau 88: Tim tat ca cac gia tri caa tham s6 m dé dd thi ham sé y=mx® —3mx* +3m—3 c6 hai diém cyc tri

A, B sao cho 2AB? —(OA2 +OBZ) =20 (trong d6 O 1a géc toa do)

m=-1 m=1
A m=-1 B. m=1. C 17 . D 17
T T
Loi giai

Chon D
Tap xac dinh D=R

Taco: y'=3mx* —6mx



Cau 89:

Cau 90:
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Ham sb co hai diém cuc tri <>m =0

x=0

Khi d6 :>y'=0<:>[
X=2

Toa d¢ diém cuc tri: A(0;3m—3),B(2;,-m-3)

-1
17
11

m
Theo gia thiét 2AB” —(OA” + OB ) =20 « 22m* +12m-34 =0 <

Cho ham sé y =x*-2x*+2. Dién tich S caa tam giac c6 ba dinh 1a ba diém cuc tri cua d6 thi ham

s6 da cho c6 gid tri 1a

A. S=3. B.Sz%. C. S=1. D. S=2.
Loi giai
Chon C
Tap xac dinh D =R.
., 3 X=0->y=2
Taco y=4x"-4x=0&
X=t1—->y=1
Bang bién thién
x | —wo -1 0 1 +ao
I'r' - 0 + 0 - 0 +
+ 2 o

I

Do thi ham s6 ¢6 ba diém cuc tri A(0;2), B(-11), C(L1).

Nhan xét AABC can tai A.Vivay S :%|yA—yB|.|xC —xB|=%.1.2:1.

Tim m dé do thi ham s6 y = x* —2mx? +1 ¢ ba diém cuc tri A(0; 1), B, C théaman BC =42

A m=+2. B. m=4. C. m=#4. D. m=+2.
Loi giai
Chon B
Tap xac dinh: D=R.
. =0
y'=4x'-4dmx=0<| .
X“=m

Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Toa d6 diém cuc tri cita a6 thi ham s6: A(0;1), B(v/m; —m’+1), C(—J/m; —m”+1).
BC=4<4m=16 <m=4.

Cau 91: Tim tit ca c4c gié trj thuc cua tham s6 m sao cho do thi cua ham s y = x* +2mx* +1 c6 ba diém cuc
tri tao thanh mot tam giac vubng can

1 1
A m=—. B. m=1. C.m=——. D.m=-1

® ®

Loi giai
Chon D
Ham séy = x* + 2mx* +1 ¢6 tap xac dinh: D =R
, x=0
Taco: y'=4x"+4mx;y' =0 4x° +4mx =0 < 4x(x* +m) =0 |
¢ =om(e

Ham s6 c6 3 cyc tri khi va chi khi phuong trinh (*) c6 2 nghiém phén biét khac 0

<-m>0<m<0.

Vay toa d6 3 diém lan luot 1a: A(0;1); B(—J-m;1-m);C(v=m;1-m’)
Taco AB =(—ﬁ;—m2);ﬁ =(ﬁ;—m2)

Vi AABC vudng can tai A= AB.AC =0 <> —vm? + m2m? =0 —|m+m*=0=m+m* =0
<m=-1(vi m<0)
Vay véi m = —1 thi ham s6 ¢6 3 cyc tri tao thanh mot tam giac vudng can.

Cau 92: Tim tat ca c4c gid tri thyc ciia tham sé m dé d6 thi ciia ham s6 y = x* —2mx” c6 ba diém cyc tri tao
thanh mot tam giéc ¢6 dién tich nhé hon 1.

A 0<m<1 B. m>0 C.0<m<34 D. m<1
Léi gidi
Chon A

Tap xac dinh D=R

YA
—Jm X
:m > M >
Yy |
B H A




Cau 93:

Cau 94:

Cau 95:
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4 i 3 ’ 3 X
Tacd y'=4x" —4mx. y'=0< 4x —4mx:0<:{

Ham sb c¢o6 ba diém cuc tri khi va chi khi 7> 0. Khi d6 dd thi ham sé c6 ba diém cuc tri 1a
0(0;0), A(Nm;=m?), B(—lm;=m).

Do do6 S —%OH.AszémZ.zx/E:mZJEa@Mm<1.

AOAB —

D6 thi ham s6 y =x* —3x*—9x+1 c6 hai cyc tri A va B. Diém nao duéi day thude dudng thing
AB?

A. M(0;-1) B. N(1,-10) C. P(1;0) D. Q(-1;10)
Loi giai
Chon B

Taco: y'=3x" —6x—9 thuc hién phép chia y cho y' ta dugc s6 dula y=-8x—2.
Nhu thé diém N(1,-10) thude dudng thang AB.

Tim gid tri thuc cua tham s6 m dé duong thang d :y =(2m—1)x+3+m vudng goc véi dudng thang

di qua hai diém cuc tri cua d6 thi ham s6 y = x° —3x* +1.

Am=> B.m=> c.m=-2 D. m=
2 4 2

Al

Lo giai
Chon B
Taco y' =3x"—6x. Tir d6 ta co toa do hai diem cuc tri A(0;1), B(2;-3). Buong thang qua hai
diém cuc tri co phuong trinh y =-2x+1. Puong thang nay vubng goc voi dudng thang

y =(2m—1)x+3+m khi va chi khi (2m-1)(-2)=-1<m :%
Tim gid tri thyc cua tham s6 m dé duong thang y =(2m—1)x+m+3 song song véi dudng thang di

qua céac diém cyc tri cia do thi ham sé y = x> —3x* +1

A.m:E. B.mzl. C.m:—E. D.m:—l.
4 2 4 2
Loi giai
Chon D
N X 3 2 . ' 2 x=0
Hamso y=X"—-3x"+1 c6 TXD: R; y' =3X —6x;y':0<:>{ 5
X =

Suy ra do thi ham s6 6 hai diém cuc tri 1a A(0;1), B(2;-3)= AB =(2;,-4).

Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Puong thang d di qua hai diém A, B c¢6 phuong trinh: g = y—;rl &y =-2x+1.

, , 2m—-1=-2
buong thang y =(2m—1)x+m+3 song song véi duong thang d < &m= 1
m+3=1 2

Tim tong tat ca cac gié tri thuc caa tham sé m sao cho dudng thing di qua hai diém cuc tri cua do thi
ham s6 y =2x>+3(m-1)x*+6m(1-2m)x song song dudng thang y =—4x.
A M=——, B.m:g. C.m=—z. D. m=1.
3 3
Loi giai
Chon A

Tacod y'=6x*+6(m—1)x+6m(1-2m), yl:OQDZT—Zm'

Dé ham s6 ¢6 hai cuc tri thi m¢1—2m<:>m¢§.

Hai diém cyc trj ciia o thi ham sb la A(m;—7m®+3m?), B(1-2m;20m®-24m’ +9m-1). Do do
AB = (1—3m;(3m—1)3). Do d6 AB c6 vecto phap tuyén la n= ((Sm—l)2 ;1).
Do d6 AB:(3m-1)° x+y-2m°+3m’-m=0 < y=—(3m-1)° x+2m’ -3m* +m.

Pé duong thang AB song song véi duong thiang y =—4x thi:

m=1
1
m="3
~(3m-1)" =4 1
&Sm0 ©om=——.
2m® —3m?+m=0 1
mz=
2
m=1

Biét dd thi ham s6 y = x® —3x+1 c6 hai diém cuc tri A, B. Khi d6 phuong trinh duong thang AB 13

A. y=2x-1. B. y=-2x+1. C.y=—x+2. D. y=x-2.
Loi giai

Chon B

Thuc hién phép chia y cho y’ ta dugc: y = y’.(% x)+(—2x+1).

Gia st hai diém cyc trj cua do thi ham s6 lan lugt 1a: A(X;Y;) va B(X,;Y,).
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, 1
Y, =Y(x)=y (xl)-(gxl}(—bq +1)=-2x +1
Ta co:

oy (1 '
Y, = y(xz) =Yy (Xg)(g X2)+(_2X2 +1) =-2X,+1
Ta thdy, toa d hai diém cuc tri A va B thoa man phuong trinh y = —2x+1.
Vay phuong trinh duong thang qua hai diém cuc tri 1a; y =—2x+1.

Cau 98: Choham s bac bén y = f (x) c6 dd thi nhu hinh bén. Sé diém cyc tri ciiaham sé g(x) = f (x3 +3x2)

la
u
g AVANE
A. 5. B. 3. C.7. D. 11.
Lo giai
Chon C

Tir d thi ta c6 bang bién thién cua ham sé y = f(x) nhu sau

X |—o0 a b c +00
f'(x) - 0 + 0 - 0 +

WING T N T

Taco g(x)=f (x3+3x2) = g’(x):(3x2+6x).f’(x3+3x2)

+00

[x=0

_ 2
3x2 46X =0 X

f’(x3+3x2)=0 < [ X¥+3x*=a;a<0

x}+3x°=b;:0<b<4

x}+3x°=c;c>4

Cho g'(x)=0 < [

Xx=0

Xéthamsé h(x)=x°+3x* = h'(x)=3x*+6x.Cho h'(x)=0 < {x— )
Bang bién thién

Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!



PANG Ki KHOA HQC LIVESTREAM — CHINH PHUC PIEM 8, 9, 10 MON TOAN!

X |—oo -2 0 +o0
h'(x) + 0 - 0 +
4 —+o0
h{.’l’) / \ /
—o0 0
Ta c6 d6 thi cua ham h(x)=x’+3x? nhu sau L
Tir do thi ta thay:
y="0

Duong thang y = a cat do thi ham s6 y =h(x) tai 1 diém.

buong thang y =b cat d6 thi ham sé y =h(Xx) tai 3 diém. ' you

Duong thang y =c cat do thi ham s6 y =h(x) tai 1 diém.
Nhu vdy phuong trinh g'(x)=0 c6 tat c4 7 nghiém don phan biét.
Vay hamsé g(x) = f (x3 +3x2) c6 7 cuc tri.

Cau 99: Chohamsé y= f(x), bang bién thién cua ham s6 f '(x) nhu sau:

T |_xo _ 0

+o0

1 0 1 +
2 +
e N, NS
, -1

5
e

o0

S6 diém cuc tri chahamsd y = f (x2 —2x) la

A. 9. B. 3. C. 7. D. 5.
Léi giai

Chon C

Taco y'=2(x-1).f'(x* -2x).

x=1 [ x=1
<1 X’ —2x=ae(—0;-1) |x*-2x-a=0,ae(-om;~1) (1)
'~ 0 2 _ oy _ 1 2_ oy _h— T .
y=0< f'(x2—2x):0© x*-2x=be(-L0) < |x*-2x-b=0be(-10) (2

x*—2x=ce(0;1) x> —2x-c=0,ce(0;1) (3)
_x2—2x:d e(L+x) _x2—2x—d:0,d e(L+x) (4)
Phuong trinh (1) v6 nghiém, cac phuong trinh (2),(3),(4) déu c6 hai nghiém phan biét khac 1 va do
b,c,d d6i mot khac nhau nén cac nghiém cua phuong trinh (2),(3),(4) cling d6i mét khac nhau. Do

do f’(x2 —2x) =0 c6 6 nghiém phan biét.
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Vay y' =0 c6 7 nghiém phan biét, do d6 s6 diém cuc tri cia ham s6 y = f (x2 —2x) la7.

Cau 100: Cho ham sé f (x), bang bién thién ciia ham s6 f'(x) nhu sau:

.r - = 0 1

00

@) ’“"\3 /2 \1/

S6 diém cyc tri caahamsé y = f (4x2 +4x) la

A. 5. B. 9. C.7. D. 3.
Loi gidi
Chon C
, , x=_1
Co (f(4x2+4x)) =(8x+4) f’(4x2+4x), (f(4x2+4x)) =0 2

4x? +4x=a, € (—o0;-1)

L 4x* +4x =a, €(-1;0)
T bang bién thién tréntaco f'(4x* +4x) =0« (1)
4x* +4x =2, €(0;1)
_4x2+4x:a4 (L +o0)
Xét g(x)=4x>+4x, g'(x)=8x+4, g'(x) =0« x=—= tac6 bang bién thién
e l
) G = § g

Két hop bang bién thién cua g(x) va hé (1) ta thay:
Phuong trinh 4x” +4x =a, € (—0;-1) v0 nghigm.

(/ 42\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Phuong trinh 4x* +4x =a, €(-10) tim duoc hai nghiém phan biét khac —%.
Phuong trinh 4x* +4x =a, €(0;1) tim duoc thém hai nghiém méi phan biét khac —%.

Phuong trinh 4x* +4x =a, € (1;+0) tim duoc thém hai nghiém phan biét khac —%.

Vay hamsé y = f (4x2 +4x) c6 tht ca 7 diém cuc tri.

Cau 101: Cho ham sb y = f (x) lién tuc trén R, c6 dd thi f'(X) nhu hinh vé.

y
y=f'(x)
(@) 2 X
S6 diém cyc tiéu cua ham sé g(x) = (-x* +x) 14
A. 1. B. 4. C. 3. D. 2.
Loi gidi
Chon A
Taco g(x)=f (=% +x)=g'(x)=(-2x+1) f'(-x*+x).
X=l _X=l
, o —2x+1=0 2 2
:>g(x):0¢3(—2x+l)f(—x +x):0¢3 f(—x2+x):0¢3 —X*+x=0<|x=1.
X2 +x=2 x=0
[ [-2x+1>0
f(—x2+x)>0
Dodég(x)>0¢>@2x+ﬂf’sz+x)>0¢> a1
f'(-x*+x)<0
[[x<l |
> X< =
—X*+X>2 x>1 X <0
S| || -X+x<0 o |[x<0 |1
—<x<l1
1 1
X>= X>=
2 2
0<—x*+x<2 | [0<x<1

Bang bién thién
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+00

X —0 0 1

+ 0 —

O N+

g'(x) + 0 -

Vay ham s6 ¢6 1 diém cuc tiéu.
Céu 102: Cho ham s6 y = f (x) c6 ding ba diém cuc tri [a —2;-1;0 va c6 dao ham lién tuc trén R . Khi d6 ham

s6 y =T (X" ~2x) c6 bao nhiéu diém cyc tri?

A. 3. B. 8. C. 10. D. 7.
Loi giai
Chon A
Vihamsé y = f (X) c6 ding ba diém cuc tri 1a —2;—1,0 va c6 dao ham lién tuc trén R nén f'(x)=0

cd ba nghiém la —2;-1;0 (ba nghi¢m boi 1¢).

Xéthamsé y = f(x*=2x) c6 y'=(2x-2).f'(x’ =2x); y'=0<>(2x-2).f'(x* —2x) =0

x=1
X2 —2x=-2 x=1
d < | x=0.
X‘—-2x=-1
X=2
x?—2x=0

Do y’'=0 c6 mot nghiém boi 1é (x =1) va hai nghiém don (x=0; x=2)nénhamsb y = f(x2—2x)

chi ¢ ba diém cuc tri.

Céu 103: Cho ham s bac bén y = f (x). Ham s6 y = f'(X) c6 d thi nhu hinh v& bén. Sé diém cuc dai ciia

ham s y = f(\/x2+2x+2) la

A. 1. B. 2. C. 4. D. 3.
Loi giai
Chon A
/ 4}2; Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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Tur do thicua y = f'(x) tachon f'(x)=(x+1)(x-1)(x-3).

Ap dung cong thuc y:[f(u)]' =u'f'(u) v8i u=+x*+2x+2

Taco
' 2 ,_ X+1 2 2 _ 2 _
y _[f(\/x +2x+2)} _—m.(\/x +2x+2+1)(\/x +2X+2 1)(«/x +2X+2 3)
(x+1)(\/x2+2x+2+1)(x+1)2(x2+2x—7) x=-1 5
= =y =0c|x=-1+2J2
2 2 2
\/x +2x+2(\/x +2x+2+1)(x/x +2x+2+3) x:—l—Z\E
x | @ -1- EJ_ -1 —1+2J’ +0

hi - —

Tir bang bién thién ta thdy ham sé c6 mot diém cuc dai.

Cau 104: Cho ham s y = f(x) c6 dao ham trén R . Biét ham s6 y = f'(x) c6 do thi nhu hinh v&.

Ham s6 g(x)= f (x)+x dat cuc ticu tai diém

A. x=1. B. x=2.
C. Khong c6 diém cuyc tiéu. D. x=0.
Lo giai

Chon A
Xéthamsé g(x)=f (x)+x co g'(x)=f'(x)+1
Dua vao d6 thi ham sé y = f'(x) co:

x=0
g(x)=0& f'(x)=-1le|x=1

X=2

Bang bién thién

S ST
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X —n

g'(x) -

2(x) \ /7 CB\

Tir d6 suy ra ham sb y=g (X) dat cuc tiéu tai diém x =1.

[=1 =]

E. CAU TRAC NGHIEM PUNG SAI
Caul: Gia s ham s6 (C):y= f(x) nghich bién trén khoang K va ham sb (CY:y=9(x) ddng bién trén
khoang K. Khi do,
a) Him s6 f (x)+ g (x)dong bién trén khoang K.
b) Ham s6 f (x)— g (x)nghich bién trén khoang K.
c) Ham sé f (x)g(x)nghich bién trén khoang K.
d) D6 thi ctia ham s6 (C) va (C) ¢6 diing mdt diém chung.

Loi giai

| a) Sai | b) Piing | c) Sai | b) Sai |
asai. Vi dy: Ham s6 f (x) = 2x? nghich bién trén (~1,0), ham s6 g(x)=x dong bién trén (-1,0)

nhung trén (-1;0) hamso f (x)+g(x)=2x?+x khong dong bién.

b ding vi: f'(x)<0,¥xeK, g'(x)=0,vxeK va dau " =" xay ra tai hitu han diém.

Khi d6, xét ham s6 h(x) = f (x)—g(x);h'(x)=f'(x)—g'(x)<0,vxe K, dau "=" xdy ra tai hitu
han diém = h(x) nghich bién trén K.

c sai. Vi du: Ham s6 f (x)=2x? nghich bién trén (~1;,0), ham s6 g(x)=x dong bién trén (-1,0)
nhung trén (-1;0) hamso f (x).g(x)=2x* 1a ham s6 dong bién.

d sai vi trén mién K hai do thj c16 thé khong c6 diém chung. Vi du: Him sé f (x)=x* nghich bién

trén (-10), ham s6 g (x)=2x dong bién trén (—1;,0) nhung trén (-1;0) phuong trinh f (x)=g(x)

, x=0¢(-10)
SX =2XS
x=2¢(-10)
Cau2: Chohamsb y=+/x*—3x . Khi do:

a) Tap xac dinh D= [—x/é;OJ U[\/g; +oo) .

b) Y'=3—
24/ X7 —3X

(/ 4\83 Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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c) lim Vx®—3x =—w

X—>—00

d) Ham s6 nghich bién trén khoang (-11).

Loi gidi
| a) Piing | b) Sai | b | b) Diing
X N . X>+/3
[) Ham s6 y =+/x® —3x xac dinh khi va chi khi x*-3x>0 < V3 —a Dung
—J3<x<0
Y= 3x* -3 b
[] Ta co: 24x° = 3x sai
0 1im v/x¢ —3x ~ /x® = —0 > diing
0y <0e x2-1<0 < xe(-11), két hop dieu kien x*—3x>0
Ta dugc (—\/5;—1);(\/5; +oo) la khoang dong bién ciia ham sé di cho.
Ta dugc x e (—1;0) la khoang nghich bién ciia ham s6 da cho.
Do do, d sai
Cau3: Chohamsé y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau
x |—oo o 2 +a0o
L) + 0 — 0 +
2
4
> -5
Khi do:
a) Ham so dong bién trén khoang (-5;0)
b) Ham sb c6 bén diém cuc tri
¢) Ham sé dat cuc tiéu tai x =2
d) Gia tri cuc tiéu caa ham sé 1a 2.
Lo giai
‘ a) Dung ‘ b) Sai ‘ ¢) Pung d) Sai

[] Ham ddng bién trén (—o0;0) nén s& dong bién trén (-5,0) — a ding
[] Ham sb ¢6 2 diém cuc tri nén b sai
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[ Ham sé dat cuc tiéu tai x =2 nén ¢ ding
[] Gia tri cuc tiéu cua ham s 1a -5 nén d sai

Cau4: Chohamsé y=f(x) co bang bién thién nhu sau

A -2 2 +ix
V' + 0 - 0 +
+x
1 /' \ /'
— 0
Khi do6:

a) Ham sé dong bién trén khoang (0;+)

b) Ham sb c6 ba diém cuc tri

¢) Ham s6 cO Y., =3 VA Yo =0.

d) Piém cuc tiéu cua do thi ham sé thudce duong thang 2x+2y—4=0

Léi giai

‘ a) Sai ‘ b) Sai ‘ c¢) Ding ‘ d) Pung
[ Trén (0;+o0) ham sé vira ddng bién vira nghich bién nén a sai

[ Ham sé chi ¢ 2 diém cuc tri nén b sai
(1 Dya vao bang bién thién ctia ham s ta c6 Y., =3 va Y., =0 nén ¢ diing
[ Diém cuc tiéu cua do thi ham s6 1a (2;0)

Tathdy 2.2+2.0-4=0 nén d diing
Cau5: Cho hamsé y = x® —6x%+9x, khi do:

a) Ham s nghich bién trén khoang (13)
b) Ham s6 ¢6 2 diém cuc trj
¢) Gia tri cuc tiéu cua ham sb béng 3
d) Biém cyc dai ciia d6 thi ham sb c6 tong hoanh d6 va tung d¢ bang 4
Loi giai
| a) Dung | b) Piing | ¢) Sai | d) Sai

Ta co: y'=3x2—12x+9=0<:{
x=3

Bang bién thién

o 5\8“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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— 1 3 + o
' + o - 0 +
+ oo
T ¥
.y e . .
—w 0

Dua vao bang bién thiern ta thay
(] Ham s6 nghich bién trén khoang (1;3) nén a ding

[ Ham s6 ¢6 2 diém cuc tri nén b ding
(] Gia tri cuc tiéu cuia ham sb bang 0 nén ¢ sai
[J Tacos Xep =1= Yop =4 = Xp + Yep =5. nén d sai
Cau6: Chohamsd f(x) co daoham f'(x)=x(1-x)"(3-x)*(x—2)" véi moi x € R. Khi do :
a) Ham s6 f (x) dat cyc tiéu tai x=0
b) Ham sé f (x) dat cuc ticu tai x=2
c) Ham s6 f (x) dong bién trén khoang (3;+o0)
d) Ham s6 c¢6 hai diém cuyc tri

Lai giai
‘ a) Dung ‘ b) Sai ‘ c) Sai ‘ d) Pung
Taco
x=0
2 3 4 x=1
f'(x)=x(1-x)"(3-x) (x-2) = f'(x)=0<= s
X=3

Bang xét dau dao ham.

% | — 0 1 2 3 e

£(x) ’

[ Tathdy ham s6 f (x) dat cuc tiéu tai x=0 dung nén a diing
[ Ham s6 khéng dat cuc tiéu tai x =2 nén b sai
1 Ham s6 f (x) nghich bién trén khoang (3;+e0) nén c sai

[ Ham s6 ¢6 dao ham d6i dau 2 lan nén c6 2 diém cyc tri. Nén d ding
Cau7: Chohamsd y=X +(m+1)x*+3x+2 (tham s m). Khi do:

a) Khi m=—1 thi ham s da cho tré thanh y = x> +3x +2

b) Pao ham cua ham s6 1a Y’ =3x*+2(m+1)x+3
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¢) Ham s6 ¢6 2 diém cuc khi me (—o0;—4) U (2;+0)

d) C6 6 gia tri nguyén cta tham s6 m dé ham sé dong bién trén R
Loi giai

| a) Ping | b) Piling | c) Pung b) Sai

[ Khi m=—1 ham s da cho tro thanh y = x* + 3x+ 2 nén a diing
[ Taco: y'=3x*+2(m+1)x+3—b dung

<-4

. . m
[1 Ham so ¢6 2 diém cuc tri khi A':(m+1)2—9>0c>m2+2m—8>0<:{ 5 nén ¢ dung
m >

0 Ham s y=x'+(m+1)x*+3x+2 dong bién tren R khi va chi khi y'>0vxeR

SA=(m+1) -9<0e m +2m-8<0 e -4<m<2,
Vay me {—4; -3;,-2;-1; 0;1;2} O 7 gid tri nguyén m nén d sai

Cho ham s y = x*+3x*> —mx+1 (tham s m). Khi d¢:

a) Khi m=0 thi ham s6 dong bién trén (0;+oo)

b) y"'=6Xx+6

¢) Khi m<0 thi ham s6 luon c6 2 diém cuyc tri

d) Dé ham sé y = X* +3x* —mx+1 dong bién trén khoang (—00;0) thi gia tri 10n nhat cia m bang 3

Loi giai

| a) Ding | b) Piing | c) Sai b) Sai
0 Khi m=0 thi y=x*+3x*+1=y'=3x"+6x>0,Vx (0;+0) nén a diing

[] Ta co:

y' =3x>+6x-m
y"=6X+6
nén b dung
[ y'=3x*+6x—m, khi m>0 thi ac=3.(-m)<0 nény’ ludn c6 hai nghiém phan biét nén ham sé da

cho ludn c6 2 diém cyc tri. Nén ¢ diing
[1 Tap xac dinh: D =R.
Pao ham: y' =3x> +6x-m.
Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;0) khi va chi khi y'>0, ¥x <0
3X*+6x-m>0, Vx<0 < 3x°+6x>m, ¥Vx<0.

Xétham s f (x)=3x?+6x trén khoang (—;0), ta co:

c 53“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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f'(x)=6x+6.Xeét f'(x)=0«<>6x+6=0<x=-1.Taco f(-1)=-3.

Bang bién thién:

Duya vao bang bién thién, ta c6: m<—3 nén d sai

Cau9: Chohamsb y= x+3 (tham s6 m). Khi d¢:
X+m

a) Khi m=1 thi ham sé nghich bién trén cac khoang xac dinh ciia n6
b) Khi m = 4thi ham sé nghich bién trén cac khoang xac dinh ctia né

2 X+3 ) o . i
c)Hamso y= nghich bien trén trén cac khoang xac dinh khi m<3
X+m

d) C6 3 gia tri nguyén cia m dé hamsé y = x_+r:; dong bién trén khoang (—oo;—6)
X+

Loi giai
‘ a) Ping ‘ b) Sai ‘ c) Sai | b) Diing
: S X+3 o, 2 : ,
[J Khi m=1thi y=——=Yy'=——= <0 nén ham s6 nghich bién trén céc khoang xac dinh cua n6 —
x+1 (x+1)
asai
. N X+3 . 1 R £ aA A A \ L g 2 ,
O Khi m=4thiy=——-=Yy'= > >0 ham s6 dong bién trén céc khoang xac dinh caa né — b ding
+4 (x+1)
X+3 , m-=-3 . ) A \ L e . n .
0 y= =y = > ham so nghich bién trén khoang xac dinh khi m—-3>0«<m>3 nén c sai

= y
X+m (x+m)
[ Ham sb xac dinh khi: x+m=0<> x=-m.

X+3 ,  m-=3
= =

Y= xom (x+m)’

y'>0,Vxe (—oo; —6)

Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;-6) khi va chi khi:
—m g (—o0;—6)

m-3>0 m>3 m>3
= = = <3<m<6.
—m e [-6;+0) -m>-6 m<6
Vay: me{4,5,6} nénd ding
Cau 10: Cho ham séy = x* —3x? +(2—m)x (tham s6 m). Khi do:

S
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a) Khi m=0 ham s6 da cho tro thanh y = x® —3x?

b) Khi m=1thi y'(1)=0

c) x=1 la nghiém ctua phuong trinh y"=0

d) Ham s6 dong bién trén (2;+w0) khi m> 2

Léi gidi

| a) Sai | b) Sai c) Sai d) Sai

[) m=0 ham s di cho tré thanh y = x* —3x* + 2x —> a sali
(1 Taco
y'=3x*—6x+(2-m)
y'(1)=0=3-6+2-m=0=m=-1
Nén b sai
1 Taco

y'=3x*—6X
y"=6x-6, y"=0<> x=1 nénc dang
[ Tacd y'=3x*—6x+2-m.

Dé ham sb dong bién trén khoang (2;+e0) khi va chi khi y'>0, vx e (2;+0)
< 3x* —6x+2-m=0,VX e(2;+0)

m < 3x* —6X+2, VX € (2;+0).

Xétham so f (x)=3x? —6x+2,Vx e (2;+0).

f'(x)=6x—-6; f'(x)=0=>6x-6=0<=x=1.

Bang bién thién:

Tir bang bién thién ta thdy m <2 nén d sai
Cau 11: Chohamsé y=x>-3x*+4 c6 dd thi (C). Goi A, Bla hai diém cyc tri cua (C).
a) Tap xac dinh ciaham s6 1a R .
b) Ham sb ddng bién trén khoang (0;2).
¢) Phuong trinh duong thing di qua hai diém cuc trj cua d6 thi ham sé 1a 2x+y—-4=0.

d) Dién tich cua tam giac OAB bing 4, véi O la goc toa do.

& 52\
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Loi giai

Dap an: a dung; b sai; ¢ dung; d dung.

Pap an:

a. Ham sé da thirc nén c6 tap xac dinh 1a R .

b) Taco y =3x*-6x vay =0 x=0;x=2.

Bang bién thién

x -0 0 2 + 00
¥ + 0 - 0 ‘
4 - +0o0
/ T~ - g
¥ e
7 \\‘\_ _
-0 (1]

Suy ra ham nghich bién trén (0;2).

o

¢) Toado A(0:4), B(2:0). Phuong trinh duong thing $A B$ Ia )2‘—_8 - 3’;4 e 2x+y-4=0.

d) Di¢n tich tam giac OAB la S ., =%OA-OB =4

2
X H2XP2Z 6 b thi (C). Goi A B lin lugt 13 diém cuc tiéu va diém cye dai cia (C)

Cau 12: Chohamsé y =
a) Tap xac dinh chbahamséla R .
b) Ham sé nghich bién trén khoang (-2;0) .
¢) Toa do diém A(-2;-2),B(0;2).
d) Khoang cach gita hai diém cuc tri 1a AB =2+/5.
Léi giai
Dap an: a sai; b sai; ¢ sai; d sai.

a) bat diéu kién mau sé khac 0, ta dugc x+1#0<> x=—1.Suy ra D=R\{-1}.

COXE2X X=-2
b) y = ,=>y =0
(x+1) x=0

Ta c6 bang xét diu cua ham f'(x) nhu sau



Cau 13:

Céau 14:
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x —0o -2 =1 0 +00
y + 0 - - 0 +
-2 +oo +00
el b "m.\‘ - iy
.T P - H'\-\.._‘\ 'a_.“_. =
- . -
—0o -0 2

Duya vao bang xét dau ta thiy rang ham sé y = f'(x) nghich bién trén (-2;-1) va (-1,0).

¢) Toa d6 diém A(0;2),B(-2;-2).

d) Do dai AB =4/(—2—0)?+(-2-2)> =245

Xét mot chat diém chuyén dong doc theo truc Ox. Toa do cua chat diém tai thoi diém t duoc xac dinh
boi ham s x(t) =t* —6t2 +9t voi t >0. Khi do X (t) 12 van téc cua chat diém tai thoi diém t, ki hiéu

v(t); v (t) 1a gia tbc chuyén dong caa chat diém tai thoi diém t, ki hieu a(t).

a) Phuong trinh ham van téc 12 v(t) =3t* -6t +9.

b) Phuong trinh ham gia tc 1a a(t) =6t —12.

¢) Van toc cia chat diém tang khi t e (0;1) U (3;+0)..

d) Van téc cua chat diém giam khi t e (1;3).

Léi giai

Dap an: a sai; b dung; ¢ ding; d ding

a) Taco v(t) =x () =3t> —12t+9 va a(t) =v'(t) =6t -12.

t=1

b) Xét v(t):Oc{t:3

Bang xét dau

¢

3

+00

v(t)

+ 0 -

0

4

¢, d) Suy ra van téc cia chat diém tang khi t € (0;1) U (3;+0), va giam khi t e (1;3).

Cho ham s y:%x3 —mx* +(m+1)x—1 (m la tham s6). Khi do:

a)Tacod y' =x>—2mx+m+1.

b) Vi m=-1 thi d6 thi ham s6 di qua diém (0;-1)

¢) Voi m=—1 thi ham sé dat cuc dai tai diém x =—2

d) Bé ham sb y=%x3—mx2+(m+1)x—1 dat cuc dai tai x=—2 thi m=k, khi d6 phuong trinh

s>

L
\,_/‘-rr\_/"/

Thay Hé Thirc Thudn - Birt Phd Pé Thanh Cong!
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Loi giai

| a) Dung | b) Sai | ¢) bing | d) Ping |
[ Tacd y' =x*—2mx+m+1 nén a ding

[ Véi m=—1 thi ham s6 da cho trg thanh y = % x* +x* —1d0 thi ham s6 di qua diém (0;1) nén b sai

0 Véi m=-1,tacd y:%x3+x2—1.

X=-2

Y'=X2+2X;y':0<:>x2+2x:0<:>[x_0 .

Ta c6 bang bién thién:

Ham sé dat cuc dai tai diém x = -2
d) m=—1 thi ham sé dat cuc dai tai diém x=-2
Khidé 2'=4=2"=2"=x-1=2<=x%x=3

Cau 15: Chohamsb y=—-x>+3mx*—3m—1 véi m 1a mot tham sb thue. Khi do:
a) Khi m=0 ham s6 khong c6 diém cuc tri
b) Khi m=0 ham sb c6 hai diém cuyc tri
b) Khi m=1 thi trung diém cuia hai diém cyc tri c6 hoanh do 1a x =2
d) Bé dd thi ham s6 di cho c6 hai diém cuc tri dbi xing nhau qua duong thang d : x+8y —74 = 0thi
me (1;3]

Léi giai

| a) bung ‘ b) Pung ‘ c) Sai | d) Pung

y'=-3x +6mx

, {x: 0
y=0&
X= 2m

[J Khi m=0 thi y'=0 c6 dang mot nghiém x =0 (bdi chin) nén ham sb da cho khong co cuc tri nén a
dung
() Khi m=0 thi y'=0 c6 hai nghiém phan biét nén c6 2 diém cuc tri nén b ding
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X =

[0 Khi m=1thi y'=0 c6 2 nghiém la { 5 nén trung diém cua hai diém cuc tri c6 hoanh d6 la x =1
nén c sali

) Khi d6 hai diém cyc tri 1a: A(0;-3m-1),B(2m;4m’-3m-1)
Toa do trung diém AB la: I (m;2m’ -3m-1)

. l ed
A va B doi xing qua d khi va chi khi: §__.
AB.i, =0

AB =(2m;4m®),d, =(8;-1)

m=0
+ ABl, =0 16m-4m* =0 | m=2 .
m=-2

Vaéi m=0 loai
V6i m=2,taco 1(2;9)=1ed
V6i m=-2,taco 1(-2;-11)= | ¢d
Do ¢6 m=2 thoa man yéu cau nén d diing
Cau 16: Cho hamsb y = f (x)=x>—3mx*+27x+3m—2 (m la tham s0). Khi do:

a)Khi m=1 thi f(2024)< f (2023)

b) Ham s6 khong c¢6 cyc tri khi ~3<m<3
¢) Khi m< -3 hodac m >3 thi ham s6 ¢6 2 diém cuc tri
d) Goi S 1a tap cac gia tri dwong ctia tham s m sao cho ham s6 y = x* —3mx® + 27x+3m—2 dat cuc

J61

tri tai X;,X, théa min |x —X,|<5. Biét S =(a;b]. Khi dé 2b-a=---3.

Loi giai

| a) Sai | b) Sai | ) Ping | d) Sai

Taco y =3x*—6mx+27

a) Khi m=1 thi y'>0,vxeR nén ham sb ddng bién trén khoang (—o0;400) suy ra
f (2024)> f (2023) nén a sai
b) y =0 x*—2mx+9=0 (1)

Ham sb khong co cuctri < A<0< m?-9<0«< -3<m<3 nénb sai

53“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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¢) Theo gia thiét ham s6 dat cuc tri tai X, X, < phuong trinh (1) c6 2 nghiém phan biét < A" >0
5 m>3 R ,
&Sm -9>0< (*) nén ¢ ding
m< -3

d) ding

X, +X, =2m

Vi diéu kién (*) thi phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém x, X, , theo Vi-ét ta Cé:{xlx 9
2 p—

Talai co |x1—x2|35<:>(x1—x2)2325<:>(x1+x2)2—4x1x2—25£0

<:>4m2—61£0<:>—\/§_1£m£\/§_1 (**)
\/ﬁ a=3
Két hop (*), (**) va diéu kién m duong ta dugc: 3<msT = ; \/a:T:Zb—a:\/a—S.
T2

Cau 17: Chohamsb y :éx3 —mx? —2(3m2 —1)x+§ (m 14 tham sd). Khi d6:

a)y' =2x"—2mx—6m*+2
b) Khi m=0 thi ham s luon dong bién trén R

m>2\/1_3

¢) Ham sé c6 hai diém cuc tri <

m<—2\/173
d) Biét % (trong d6 % la phan sé ti gian va a, beN*) Ia gia trj cia tham sé m dé ham s c6 2
diém cuc tri X, X, sa0 cho xx, +2(x, +X, ) =1. Khi d¢ gia trj biéu thic S =a*+b* =11.

Loi giai

| a) Dung | b) Piing | ¢) Sai | d) Sai

r_ 2 2
0 Y =2x"—2mx—-6m° +2 nén a ding

() Khi m=0 thi ham s trg thanh y=§x3+2x+§

y'=2x?+2>0,Vx e R = ham sb dong bién tréen R — b diing

[ Ham sb ¢6 hai diém cuc tri

>2\/1_3

13

213

m<—-— -—
13

m

<:>A’>0<:>m2—2(—6m2+2)>0<:>13m2—4>0<:> nén ¢ sai

X +X,=m

[J] Theo dinh ly Viet thi )
XX, ==3m°+1
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m=0

Tacod xx, +2(% +X%,)=1<-3m’+1+2m=1<3m*-2m=0 < 2
m==

3

Chico giatri m :2 thoa diéu kién, khi d6 S =a® +b? =22 +3? =13 nén d sai

Cau 18: Chohamsé y= f(x). D4 thi cia ham sé y = f’(x) nhu hinh bén.

y

AL

—2( ol 1 3

Khi do:

a) Ham s6 y = f (x) c6 4 diém cyc tri

b) Ham s6 y = f (x) dong bién trén khoang (—o0;-2)
c) Ham s6 g(x) = f (x*) ¢ 5 diém cyc trj?

d) Ham s g(x) = f x2) ddng bién trén khoang (\/é;—l—oo)

Loi giai
| a) Sai | b) Sai | ¢) Piing | d) Piing
X=-2
. i x=0
Tudothi y=f'(x)tacéd f'(x)=0< (-1
x=3

[ f'(x) c6 3 nghiém boi Ié nén ham s6 chi cé 3 diém cyc tri — a sai

[ Trén khoang (—o0;—2) tathdy f'(x)<0 nén ham sé da cho nghich bién — b sai

] Taco
'x=0 .
X=
X=O X2=1
g'(x):2xf’(x2); 9'(x)=0& , o S| x=+1 .
f'(x)=0"| x*=3 7
X==2+3
| x*=0
Ta c6 bang bién thién
f\x A p , ~ , r A \ A
& D Thay Ho Thurc Thudn - But Pha Dé Thanh Cong!
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X —an —ﬁ -1 0 1 '\JG +30
2x - - - 0 + + +
() £+ 0 - 0 + 0 + 0 - 0 =
g ' [ .1'] - - 0 + 0 _

(o | N _ Gy ~_

(] Tir bang bién thién ta c6 ham s6 g(x) = f (xz) c6 5 diém cuc tri nén ¢ ding

{—1<x<1
 erf2 0<x*<1 x#0
DTacof(x)>0<:> = =
x?>3 x>+/3
| x<—v3

Ham s6 g(x) = f (xz) ddng bién trén khoang (\@ +oo) nén d ding
Cau 19: Chohamsé y= f(x) xac dinhtrén R, c6 do thi f(x) nhu hinh v&.

Khi do:
a) Ham sé y = f (x) c6 2 diém cyc trj
b) y=2 lagiatri cuc dai chiahamsé y = f (x)
c) Ham s6 g(x) = f (x° +x) ddng bién trén khoang (0;3)
d) Ham s6 g(x) = f(x3+x) dat cyc tiéu tai diém x,. Khi do gid tri X, thuoc khoang (—1,1)
Lo giai
‘ a) Ping ‘ b) Sai ‘ c) Sai ‘ d) Pung
Tir d6 thi ham s6 ta thay
[ Ham s6 y = f (x) c6 2 diém cyc tri 14 x=0,x =2 nén a ding

[ y=2 lagiatri cuc dai ciaham s6 y = f (x) nén b sai

[J Taco
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g(x)=f (x3+x):> g'(x)=(3x2 +1) f’(x3+x).

| , ’ X +x=0
=¢'(x)=0c (3¢ +1) f'(x* +x) =0 (x3+x)=0<:{x3+x:2<:{

Bang bién thién

X —a0 0 1 +00

g'(x) -0+ 0
g(x) | ™ \ / \ .

Ham s6 g(x) = f (x3 + x) dong bién trén khoang (0;1) nén c sai

1) Tathdy ham s g(x)= f (x3+x) dat cuc tidu tai diém x, =0. Suy ra x, e (-11)
Vay d dung
Cau 20: Cho ham s6 y= f(x) c6 dao ham trén R. Pd thi ham sé y= f'(x) nhu hinh bén. Dat
g(x)=2f(x)+x*+1.
Ay

77777

=Y

Khi do:

a) Ham sé y = f (x) dong bién trén khoang (2;+ o).
b) Ham sé y = f (x) nghich bién trén khoang (0;2).
c) Ham s6 y = g(x) dong bién trén (0;+oo0)

d) Him s6 y = g(x) dat cyc dai tai x=0.

Léi giai

‘ a) Sai ‘ b) ding ‘ ¢) bing ‘ d) Sai
Dua vao do thi ta thay

[ Trén khoang (2;+), f'(x) c6 doi dau nén khong thé dong bién trén khoang nay. Do d6 a sai
[ Trén khoang (0;2), f'(x)<0 nénhamsé y= f (x) nghich bién trén khoang (0;2). Do d6 b diing

e Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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g'(x)=2f"(x)+2x; g'(x)=0<= f'(x)=—x.
Ta vé& thém duong thang y = —X va dd thi.

-----

(3]
=Y

_____

Khi d6 phwong trinh g'(x)=0 c6 cac nghiém x=-1, x=1, x=2.

Ta c6 bang bién thién

Duya vao bang bién thién
c) Ham s6 y = g(x) dong bién trén (0;+o0) nén ¢ diing
d) Ham s6 y = g(x) dat cuc dai tai x=-1 nén d sai
F. TRA LOI NGAN
Cau 1: CO bao nhiéu gié tri nguyén caa m déhamsé y :%x3 —2mx* +(m+3)x—5+m dong bién trén R .
Loi gidi
Traloi: 2
Ta co tap xac dinh D=R.
y' =x* —4mx+(m+3).
y'=0< X* —4mx+(m+3)=0.
Ham sb da cho dong bién trén R khi va chi khi y’ >0, vx e R, ding thic chi xay ra tai hiru han diém
& A <0 (-2m)’ —1.(m+3)30<:>4m2—m—3£0c>—%§msl.
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Vay —%smsl.

Vay c0 2 gia tri
; s . £ o —mx+3m+4 S \
Cau 2: Tim tat ca cac gia tri nguyén cua tham s6 M sao cho ham s0 Y = ———— nghich bién trén khoang
X—m
(1; +oo)
Loi giai

Traloi:2

2

, m"-3m-4

(x=m)’
Pé ham s6 nghich bién trén khoang (l; +oo) thi y'<0,Vxe (l; +oo) )

{m2—3m—4<0 {me(—];4)
=

< -1<m<l1.
m & (1;+0) m<1

Vay ¢ 2 gia tri
Cau 3: CO bao nhiéu gia tri nguyén &m m dé ham sé y=§cos3x—4cotx—(m +1)cosx dong bién trén
khoang (0; 7).
Loi giai
Traloi:5

-Tacd: y' =—cos® X.sin X+ +m.sinXx.

—— +(m+1).sinx =sin’ x+—
sin® x sin? x

- Ham s6 dong bién trén (0; ) khivachi khi y'>0, vxe(0;7)

< sin® x+

——+m.sinx>0, Vxe(0;7)
sin? x

& sin® X+

>-m, VXe(O;;z') (1)

Sin” X

- Xét ham sb: g(x)=sin’ x+%, trén (0;7).

sin® x
s
Co g'(X)=23inx.cosx—12_C?SX :ZCosx.(sin X——— j:zcosx,_s'n_ )j 6
sin” x sin” x sin x
’ T
=g (x):0<:>x:Ee(o;7z)_
Bang bién thién:
f’r by N\ .
S 5?‘:3 Thay Ho Thirc Thudn - Birt Phd Dé Thanh Cong!



PANG Ki KHOA HQC LIVESTREAM — CHINH PHUC PIEM 8, 9, 10 MON TOAN!

x |0 T Fia
2
¥ - 0 +
+ +x
|-l '

- Do d6: (1) & -m< min)g(x) & -m<5<m>-5.

xe(0;r
M la gié tri nguyén &m nén me {—5; —4;-3; —2;—1}
Vay c6 5 gia tri
Cau4: Chohamsd y=f(x) co dao hamtrén R va banng xét dau dao ham nhu hinh v& sau:

x ‘ — -10 -2 3 8 +

+ 0 + 0 - 0 - 0 +

Tim m déham sé y = f (x° +4x+m) nghich bién trén khoang (-11)?

Loi giai
Traloi:3
Dt t=x*+4x+m=1t'=3x>+4 nén t dong bién trén (-L1) va te(m-5m+5)
Y&u cau bai toan tré thanh tim m dé ham sé f (t) nghich bién trén khoang (m-5;m+5).

m-5>-2 m>3
m+5<8 m<3

Dua vao bang bién thién ta duoc { om=3
Cau5: Cho ham s6 y=f(x) c6 dao ham lién tuc trén R va c6 d6 thi y=f'(x) nhu hinh v&. Djt
1 . . ‘ . . L. A
g(x)=f (x—m)—E(x—m—l)2 +2019, véi m la tham so thuc. Goi S 1a tap hop céc gia tri nguyén

duong cua m dé ham s6 y = g(x) dong bién trén khoang (5;6). Tinh tong tat ca cac phén tir trong S
bang
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vA

Loi giai

Traloi: 14
Xéthamsé g(x)= f(x—m)—%(x—m—1)2+2019
g'(x)=f'(x—m)—(x—m-1)

Xét phuong trinh g'(x)=0(1)
bat x—m=t, phuong trinh (1) tro thanh f'(t)—(t-1)=0< f'(t)=t-1(2)

Nghiém cuia phuong trinh (2) 1a hoanh d¢ giao diém cua hai d6 thi hamsé y=f'(t) va y=t-1

Ta c6 do thi cac ham s y = f'(t) va y =t—1 nhu sau:
¥A '

/

t=-1

Cin cir d6 thi cac ham s ta co phuong trinh (2) c6 nghigm la: [t=1 =
=3 | X=m+3

Thay Hé Thirc Thudn - Birt Phd Pé Thanh Cong!
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Ta c6 bang bién thién cua y = g(X)

T —w m- 1 m+1 m+3 + @
- o + 0 - 0 @+
+33.. _ +3:

y - -

m-1<5
A Y 4 X - L A N A 53m§6
bé ham so y = g(x) dong bién trén khoang (5;6) can | [m+1>6 < <o

m+3<5 B

Vi me N*=m nhan cac gia tri 1,2;5;6 =S =14.
Cau 6:  Tim tat ca cAc gia tri cia tham s m dé ham sb y =|3x* —4x* —12x* + mz‘ ¢6 dung 5 diém cuec tri?
Loi gidi
Traloi:6
Xéthamsé f(x)=3x" —4x® -12x* +m*; f'(x) =12x> —12x* - 24x
f'(X)=0 x, =0;x,=-1LX,=2.Suy ra, ham s y = f(x) c6 3 diém cuc tri.
= Ham s y = ‘3x4 —4x3 —12x% + mz‘ ¢6 5 diém cuyc tri khi d6 thi ham s6 y = f (x) cat truc hoanh tai

2 diém phan biét < 3x* —4x* —12x% +m? =0 ¢d 2 nghiém phan biét.
Phuong trinh 3x* —4x® —12x* +m’ =0 < -3x* + 4x* +12x* =m”* (1).
Xét ham sb g(x) = —3x* +4x® +12x°; g'(x) = -12x° +12x° + 24X ,
Bang bién thién:

X —on —1 0 2 +o0
g'(x) - 0 - 0 - 0 —
g(x) 5 32

m? <0

5<m2<32<:> 5<|m|<\/§.

Phuong trinh (1) ¢ 2 nghiém phéan biét @{

Vay me{3;4;5;,-3;,—4;-5} .
Cau7: Cho ham so bac bon y=f(x) co6 do thi nhu hinh bén. Tim s diém cuc tri ciia ham so

g(x)=f (x3+3x2) la



PANG Ki KHOA HQC LIVESTREAM — CHINH PHUC PIEM 8, 9, 10 MON TOAN!

Y

¢ AV

Léi giai
Tra loi: 7

Tir d thi ta c6 bang bién thién cua ham sé y = f(x) nhu sau

X |-o0 a b c +00
f'(x)| - 0 + 0 - 0 +
+o0 00
f(x) \ / \ /
Taco g(x)=f (x3+3x2) = g’(x):(3x2+6x).f’(x3+3x2)
x=0
, 3x* +6x=0 X3:_22
Cho g'(x)=0 < f'(x3+3x2):0 o | x +3x2:a;a<0
x*+3x*=b;0<b<4
X +3x*=c;c>4
Xéthams6 h(x)=x>+3x*> = h'(x)=3x*+6x. Cho h'(x)=0 < Dioz
Bang bién thién
h'(x) + 0 - 0 +
h(x)
Ta c6 d6 thi cua ham h(x)=x*+3x’ nhu sau L
Tir d6 thi ta thay:

Puong thang y =a cat do thi ham sé y =h(x) tai 1 diém.

(/ 6\83 Thay Hé Thirc Thudn - Birt Phd Pé Thanh Cong!
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Puong thang y =b ¢t d6 thi ham s6 y =h(x) tai 3 diém.

Duong thang y =c cét do thi ham s y =h(x) tai 1 diem.

Nhu vay phuong trinh g’(x)=0 c6 tat c4 7 nghiém don phan biét.
Vay ham sé g(x)= f (x3 +3x2) c6 7 cuc tri.

Cau8: Chohamsb y= f(x) codaoham trén R. Biétham s y = f'(x) c6 d6 thi nhu hinh v&.

Ham s6 g(x)= f (X)+x dat cuc tiéu tai diém tai diém naox bang bao nhiéu?
Lo giai

Tralei:1

Xéthamso g(x)=f (x)+x c6 g'(x)=f'(x)+1

Dua vao d6 thi ham s y = f'(x) co:

0
g(x)=0e f'(x)=-1< 1
2

X X X
Il

Bang bién thién

X —

2
£'(x) - 0
Cb
g(x) \ /
CT \

Tir d6 suy raham sé y=g (X) dat cuc tiéu tai diém x=1.

Cau9: Chohamsb y=f(x) c6 dao ham f'(x)=(x-1)"(x*—2x) véi xR Tim tit ca gi trj nguyén
duong cua tham sé m dé ham s6 f (x* —8x+m) ¢ 5 diém cyc tri?
Loi gidi
Traloi: 15

bat g(x)=f (x2 —8x+m)
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[x=4

x?—8x+m-1=0 (1)

x> -8x+m=0 (2)

_x2—8x+m—2:0 (3)

9'(x)=0 <

Céc phuong trinh (1), (2), (3) khong c6 nghiém chung timg doi mot va (x* —8x + m—l)2 >0 V6i
vxeR

Suyra g(x)cé 5 diém cuc trj khi va chi khi (2) va (3)c6 hai nghiém phan biét khac 4
16-m>0 m<16
16-m+2>0 m <18

= =
16-32+m=0 m =16
16-32+m-2=+0 m =18

< mx<16.

Do m nguyén duong nén 0 <m<16. Vay cosl5 gia tri

Cau 10: Cho hai ham da thirc y = f (x), y=g(x) c6 dd thi Ia hai dudong cong & hinh v&. Biét rang db thi ham

s6 y=f(x) c6 dung mot diém cuc tri 1a A, do thi ham sé y=g(x) c6 ding mot diém cuc tri 12 B
\ 7 ~ -z . A o A A hY A r /. < A
va AB = 7 Tim gia tri I6n nhat caatham s6 m dé hamso y = H f(x)—g(x)|+ m\ c6 ding 5 diém cuc

tri?

Loi giai

Traloi: —Z
4

(/ 7?)“\ Thay Hé Thirc Thudn - Biit Phd Dé Thanh Céng!
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-yll

10

Pat h(x)=f (x)—g(x),taco: h'(x)=f'(x)-g'(x); h'(x) =0 x=X,;

h(x) =0 x=x hoic X=X, (X <X, <X,);

7
h(x,)=f (xo)—g(xo)z—z.
Bang bién thién cia ham s y =h(x) 1a:
z —00 Lo +00
W () ~ 0 f

400 00
h(z) T~ 7 P

Suy ra bang bién thién ciia ham s6 y =k (x) =| f (x)—g (x| la:

x —00 T To T2 “+00

K (z) - + 0 - +

N

Do d6, ham s6 y =k (x)+m ciing c6 ba diém cuc tri.

=1

+00

Vi s6 diém cuc tri ham s6 y =]k (x)+m| bang tdng sb didm cuc tri cia ham sé y=k(x)+m va sé
nghiém don va s nghiém boi lé ciia phurong trinh k (x)+m=0, maham sé y=k(x)+m ciing c6 ba
diém cyc tri nén ham s6 y= H f(x)-g (X)|+ m‘ ¢6 ding nim diém cuc tri khi phwong trinh
k(x)+m=0 co6 dung hai nghiém don (hoic bdi 18).

Dya vao bang bién thién cua ham sé y =k (x), phwong trinh k(x)+m=0 c6 dung hai nghiém don
(hodic boi 18) khi va chi khi —m z% om< —%.

7
Vay m=——
1y 4
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Cau 11: Timgia tri thuc m 16n nht sao cho phuong trinh 2+/X+1 = x+m c6 nghiém thuc?
Loi giai
Traloi: 2
biéu kién: x>-1.

Taco 2vx+1l=x+m < 2Jx+1-x=m (*).
S6 nghiém cua phuong trinh (*) bang so giao diém cua hai dd thi y=2vx+1-x (C) va y=m.

Xétham sb y=+/x+1—x véi x>-1 taco y':i—l.

Vx+1
Giai phuong trinh y'=0 < Jx+1=1 < x=-1.

Lap bang bién thién

Tir bang bién thién ta c6 phuong trinh 2+/x+1=x+m ¢d nghiém khi m<2.
Cau 12:  Tim gia tri nho nhat cua m sao cho ham sé y = 2x* —3x* —6mx+m nghich bién trén khoang (-1;1)
Loi gidi
Traloi: 2
Taco y =6x>—6x—6m.
Ham s6 nghich bién trén khoang (-1;1) khi va chi khi y'<0 véi Vxe(-11) hay m=x* —x V6i
VX e (—ZL'l).
Xét f(x)=x"—x trénkhoang (-L1) taco f'(x)=2x-1; f'(x)=0<x :% .

Bang bién thién

) Thdy Ho Thirc Thudn - Birt Phd Dé Thanh Cong!
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/f
|

Dua vao bang bién thién tacoé m> f (x)véi Vxe(-L1) <> m>2.

(E R
y'(-1) {6m£0 {mZOQmZZ.

* CO thé strdung y' <0 Vi Vxe(-11) <
esudung vy 4] e( :L) {y'(l)SO 12_6m30<:> m>2

_ . . . x> +(m+1)x-1 . . <.
Céau 13: Timgiatri lon nhat ciam dé hamso y = (2 ) (m latham s6) nghich bién trén moi khoang
—X
xac dinh cua no.
Loi giai

Traloi: -2,5

2
Tap xéc dinh D =R\{2}. Dao ham; y' = X T4X*2m+1_ g(X)Z,
(2-x) (2-x)

Ham s6 nghich bién trén mdi khoang xac dinh ciia n6 khi va chi khi y' <0, Vxe D

< g(x)=-x"+4x+2m+1<0, VxeR

Dicukign:A'<0 < 4-(-1).(2m+1)<0 & 2m+5<0 < ms—g.

R . . g . s . 1 )
Cau 14: Goi S ttca cac gia tri ciia tham sé thuc m dé ham sb y:§x3—(m+1)x2+(m2+2m)x—3 nghich

bién trén khoang (—11). Sé phan tir cuatap S la

Loi gidi
Traloi: 1
Taco y'=x"—2(m+1)x+(m’+2m)
X=m
Xét y'=0 <:>x2—2(m+1)x+(m2+2m):0 <:{ vm
X=m+2

Ham s6 ludn nghich bién trong khoang (m;m+2) vm

S ST
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Dé ham s6 nghich bién trén khoang (-11) thi (-L1) <= (m;m+2).

m<-1
Nghiala: m<-1<1<m+2 <<-1<1 < m=-1.
1<m+2
A N X mX+2 N 4 . N X 0z -/ . A N X
Cau15: Chohamso y= > , m la tham so thyc. Goi S la tap hop tat ca cac gia tri nguyén cua tham so
X+m

m dé ham s6 nghich bién trén khoang (0;1). Tim s6 phan tir cua S .

Loi giai
Traloi: 2
, m
Tap xac dinh D:R\{_E}
, m’-4
(2x+m)2'
-2<m<2
m2—4<0 —m<0 -2<m<?2
Yéu cau bai toan << _py, =2 77 om0 <=0<m<2.
7g(0’1) -m_y m<-2
52
Inx-6

Cau 16: Chohamsb y= v6i m la tham sb. Goi S la tap hop cac gia tri nguyén duong cia m dé

Inx—2m
ham s6 dong bién trén khoang (1;e). Tim s6 phan tir cia S .

A 1 B. 2 C. 4 D. 3
Loi giai

Traloi: 2
Xét xe(Le)=Inxe(0;1).

Ta co:

(Inx—6) (Inx-2m)—(Inx-2m) (Inx-6)  —2m+6 1
(Inx—2m)’ (Inx-2m)* x

om+6>0 |M<3
1

Ham s6 dong bién trén khoang (Le)<y >0,vxe(Le) < {Zm #(01) S coums L

<:>m£0v%£m<3.

f" A x 3
ol 72““ Thay Ho Thiee Thudn - But Pha Dé Thanh Cong!

P
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Vay S={12}.

Cau 17:  C6bao nhiéu gia tri nguyén cua tham sé m dé ham sé y =(2m-3)x—(3m+1)cosx nghich bién trén
R.

Loi giai
Traloi: 5
y=(2m-3)x—(3m+1)cosx = y'=2m—3+(3m+1)sinx.
Ham sé y =(2m-3)x—(3m+1)cosx nghich biéntrén R < y >0 véi VxeR.
< (3m+1)sinx>3-2m (1) véi VxeR.

+ Véi m:—1 ta co (1)<:>0.sinx23+§ . Do d6 m:—% khong thoa man.

+V6i m> - tacs (1)<:>sinx23_ ™ uon ding vi xR > o2l < o AT
3 1+3m 1+3m 1+3m
4+m £0<:>—4£m<—1.
1+3m 3
+ Vi m<—1 taco (1)<:>SinXS3_ m luén dung voi VXeR@g_ZmZI.
3 1+3m 1+3m

2-5m
=
1+3m
Mat khac meZ = me {0;-1;,-2;—3;—4}
Vay c6 5 giatri caa m thoa mén bai ra.
Cau 18: Chohamsb y=|x*—mx+1|. Goi S Ia tap tat ca cac sb tu nhién m sao cho ham sé dong bién trén

1 2
20c>——<m£g.

[1;+o0]. Tinh tong tat ca cac phan tircua S .

Loi gidi
Traloi: 3
3
. X —mx+1
y_|x3—mx+1|( )

Pé ham s6 dong bién trén [L+oo]thi g (x)=(x*—mx+1)(3x* —m)>0 (¥),vx>1.

n
V6i m=0taco g(0)=(x*+1).3x* >0,vx>1,
Véi m>0.Do meN = (*)ludn cé 1 nghiém la \/g.Tachuy lim g(x)=-+o.

Do vay, diéu kién can dé g(x)>0,vx>1la \/;<1 = m<3.
Vé6i m=1, m=2 thay vao kiém tra BXD thay dang = nhan m=1m=2.
V6i m=3 thi g(x)=(x*-3x+1)(3x* —3) c6 mot nghiém x, >1 = do vay trén mién [L; x,] thi

g(x)<0 = trai yéu cau bai toan.
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Vay S ={0;1;2}. Tong cac phantircua S 1a 3.

2

m° 4+ 3m

Cau 19:  Co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s m dé ham s6 y =3x + ddng bién trén ting
khoang xac dinh ciaa né?
A 4. B.2. C.1. D. 3.
Loi giai
Traloi: 2
TXD: D=R\{-1}
m? +3m _ 3x* +6x+3—m*—3m

Taco y' =3-
y (x+1)2 (x+1)2

Ham s6 dong biét trén tirng khoang xéac dinh

Sy 20 UYx#-13X+6X+3-m°-3m>0 Vx=-1

<= -3<m<0
m?+3m#=0

{A’9+3(m2+3m)—9<0
=
Ma m nguyén nén me{-2,-1}.

Cau20: Timgidtri m 16n nhat dé ham sé y =8 +(m—3).2°"* +3m-2 dong bién trén [%;nj :

Loi giai
Traloi: -9

Diat 2°% =t vi X€|:%;7Z'j nén 0<t<2.Khidétacohamsd: y=t"+(m-3)t+3m-2 .

=y =3t"+m-3.

Pé ham sé ddng bién trén [%;ﬂj thi ham s6 phai nghich bién trén (0;2] hay
3’ +m-3<0,vt €(0;2] & m<3-3t2, vt £(0;2].

Xétham so: f(t)=3-3t% vte(0;2]= f'(t)=-6t.

f'(t)=0 <t=0.

Ta c6 bang bién thién:

- N 2
ol 7\6““ Thay Ho Thiee Thudn - But Pha Dé Thanh Cong!
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i 0 2
f'{#) | 0 -
3
flt)
-9

Dua vao bang bién thién ta thdy -9< f (t)<3,vte(0;2].
Vay ham sé dong bién trén |:%;7Z'j khi m<-9.
mx + 2015m+ 2016

—X—m
m dé ham sb dong bién trén timg khoang xac dinh. Tinh s6 phan tir caa S .

Cau2l: Chohamsd y=

v6i m 1a tham sé thuc. Goi S 1a tap hop céc gié tri nguyén cua

Loi giai
Tra loi: 2016

., —m’+2015m+ 2016
Taco y'= ( )2 , VX #—M
X+m

Dé ham s6 dong bién trén tirng khoang xac dinh thi y’ > 0,Vx #-m
&< -m? +2015m+ 2016 >0 <> -1<m< 2016

Ma meZ nén S ={0;1...;2015} .

Vay s6 phan tarcaatap S 1a 2016.

Cau 22:  C6 bao nhiéu gia tri nguyén mdé ham s6 y = x+my/x* — 2x+3 dong bién trén khoang (—oo;+0)?

Loi gidi
Traloi: 3
Taco y’:1+m—x_1 .
e —2x+3
bé ham s6 ddéng  bién  trén  khoang  (—oo;+oo)thi y'20,VX & (—00;+0)
S1+ mx—_lzo,VXG(—oo;+oo) (1).

VX2 =2x+3

Néu x =1 thi (1) ludn théa Ym.

X2 —=2x+3
mz—-——m & m2

x-1 (x—1)

Néu x >1thi (1) <
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2_

Néu x <1thi (1) Qmﬁ—wcmg 1+L2 < m<l.
x-1 (x-1)

Vay —-1<m<1.Vi meZ nén me{-10;1}.

Do d6 c6 3 gia tri nguyén m can tim.

Cau23: Cho y=(m—3)x3+2(m2—m—l)x2+(m+4)x—1. Goi S la tap tat ca cac gia tri nguyén caa m dé

db thi ham s da cho c6 hai diém cuc tri nam vé hai phia cua truc Oy . S ¢6 bao nhiéu phan tu?
Loi gidi
Traloi: 6
Taco y'=3(m-3)x* +4(m2 —m—l)x+m+4
y'=0<3(m=-3)x* +4(m* —m-1)x+m+4=0.
Pé d6 thi ham sé da cho c6 hai diém cyc tri nam vé hai phia cua truc Oy thi phuong trinh y' =0 ¢6

hai nghiém phan biét trai dau.

s 3(m-3)=0 ) 3
ra <m<o.
Y 3(m-3).(m+4)<0 "

Ma meZ nén m={-3;-2,-10;1;2} . Vay S c6 6 phan ti.

Cau24: Chohamsé y=f(x) xacdinhtrén R vahamsé y = f'(x) c6 dd thi nhu hinh v&. Tim s6 diém cuc
tri chaham s y = f (x* -3).

YA

N
-
V<

Lai giai
Traloi: 3
Quan sat do thitaco y = f'(x) d6i dau tir Am sang duong qua x=-2 nénhamsb y = f (x) cé mot
diémcuctrila x=-2.

Taco y'=[ f(x*-3)] :2x.1”(x2—3)=O<:>L)i2:03:_2<:>Kzgr :

Y N 2
ol 7?3““ Thay Ho Thiee Thudn - But Pha Dé Thanh Cong!
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Do dé ham s6 y = f (x* —3) c6 ba cyc tri.

Biét rang d6 thi ham s f (x)= % X3 —% mx2 +X—2 ¢0 gié tri tuyét d6i cia hoanh d6 hai diém cuec tri
1a d6 dai hai canh cua tam giac vudng cé canh huyén la \/7 Hoi c6 miy gié tri cia m ?
Loi giai
Traloi: 3
Co y'(x)=x*-mx+1, y'=0< x*—mx+1=0 (1).
e D¢ ham s6 ¢6 cuc tri thi (1) phai c6 hai nghiém phan biét.

) ) m> 2
Diéu ndy twong duong véi A>0 <& m*—4>0 <:>[ "
m< —

X, +X, =M

e Goi hai nghiém cua (1) la x,, X,. Khi do, ta c6 {
XX, =1

Do dai hai canh cua tam gidc vudng d6 1a |x,|, |X,|. Theo bai ra ta ¢ phuong trinh:
Xl =7 & (x+%) —2x%,=7 &m’ -2=7 ©m?=9 &m=13.
Vay ¢6 hai gia tri cia m thoa man yéu cau bai toan.
Ta xac dinh dugc cacsé a, b, ¢ dé dd thihamsé y = x*+ax® +bx+c di quadiém (L0) va c6 diém
cuc tri (-2;0). Tinh gia tri biéu thiac T =a’ +b* +c?.

Loi giai
Traloi: 25

Taco: y' =3x*+2ax+b.
Do thi ham s y = x° +ax’ +bx+c di qua diém (L,0) néntaco: a+b+c=-1.

N . , 4a—-2b+c=8 4da—-2b+c=8
Do thi ham s6 ¢6 dieém cyc tri (—-2;0) nén { {

y(-2)=0 ~ |-da+b=-12

a+b+c=-1 a=3
Xét hé phuong trinh {4a—-2b+c=8 <<{b=0 .
—4a+b=-12 c=-4

Vay T =a’ +b*+c¢®=25.

Goi A va B la cac diém cyc tiéu cua db thi ham sé y = X* —2x* —1. Tinh dién tich S cua tam giac
OAB (O la géc toa do)
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Loi giai
Tra loi: 2

Tacd y=x'-2X-1=y =4x’-4x=0<
X=x1

"(0)< 0
Laico y'=12x"-4= y'(0)
y"(£1)>0
Do d6 x =0 1a diém cuc dai va x =+1 1a diém cuc tiéu.

Voi x=11=y=-2= A(L-2), B(-1-2)= AB=(-2,0)= AB=|-2|=2.

buong thang AB:y=-2=d(0;AB)=2=S,; = % AB.d(O; AB)=2.

Cau28: Chohamsé y=x’-2x"+ax+b, (a,beR) c6dd thi (C). Biétdd thi (C) co diém cuc tri la A(L3)
. Tinh gidtricua P=4a-b.
Loi gidi
Traloi: 1
DE do thi (C) co diém cuc tri A(L3) diéu kién la:

y'(1)=0 (312-41+a=0 a=1
= = = P=4a-b=1.
?-21+al+b=3 b=3

A~ N e l . N 4 . s fy . ., N X s e, N
Cau29: Chohamsé y= |x+3|+—1, goi S la tong tat ca céc gia tri cuc tri cua ham sb. Gia tri cia S bang
X+

Loi giai
Traloi: 3,5

Tép xé4c dinh cua ham s6 D=R\{-1}.

x+3+i ned —3<x=-1
Taco: y=|x+3+—— = x+1
1 ,
—X—-3+—— nea x<-3
X+1

nead -3<x=-1

2

(x+1) {x =-2
y'= ;Y =0 :
. x=0
-1- > hea x<-3
(x+1)
Bang bién thién:
/f’\x A A , ~ , r A \ A
& " D Thay Ho Thurc Thudn - But Pha Dé Thanh Cong!
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X —aon -3 -2 -1 0 +on
V' — | + 0 — — 0 +
+on 0 +an +a0
¥y
\ \ 1 / \ \ /
2 = 4

1 7
Tur bang bién thién suy ra tong tat ca cac gid tri cuc triciahamsola S = —§+O+4 = 3>

Biét % la gia tri cua tham s6 m dé ham sé y =§x3 —mx? —2(3m2 —1)x+§ c6 2 diém cyc tri X,
X, sa0 cho XX, +2(X +X, ) =1. Tinh gid tri biéu thirc S =a’ +b?.
Loi gidi
Traloi: 13
Tap xac dinh: D=R.

DPao ham y' = 2x* —2mx—-6m* + 2.
Ham sb ¢o hai diém cuc tri

213
SN >0 m*—2(-6m° +2)>0 < 13m° -4>0 < 13
2413
m<-—-—=
13
g s | X =M
Theo dinh ly Viet thi ,
XX, ==3m° +1
m=0
Taco XX, +2(x +%)=1<-3m*+1+2m=1<3m*-2m=0 < 2
m==
3

Chicogiatri m =§ thoa diéu Kién, khi d6 S =a’ +b? =2% +3? =13,

Goi S la tap hop tat ca cac gia tri nguyén cia tham s m dé diém cuc tiéu cia @6 thi ham sé
y =X+ x* +mx -1 nam bén phai truc tung. Tim s6 phan tir cta tap hop (-56)NS .

Loi giai
Traloi: 4

Tap xac dinh: D=R; y' =3x"+2x+m.

Ham bac ba cé cyc tri khi y'=0 c6 2 nghiém phan biét < A'=1-3m>0<m <% (1).

X=-1-+1-3m
X=-14++/1-3m

Khido y'=0<
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Bang bién thién:

x| - -1 —:Jl —3m ~1+ Jl— 3m +o0

¥y + -

Diém cuc tiéu cua do thi ham sb nam vé phia bén phai truc tung khi
-1+41-3m>0 < +/1-3m>1< m<0.

Két hop véi (1) tacé m< 0 thi diém cuc tiéu cua do thi ham s6 da cho niam bén phai truc tung.

Khi d6 S 14 tap hop tat ca cac gia tri nguyén am.
Vay (-5,6)NS = {~4;,-3;-2;-1} = (-5,6)"S c6 4 phan tir.

Cau32: Chohamsd y= f'(x) cé do thi nhu hinh v& bén:

)

Tim sb diém cuc tri ciia ham sé y=3"" 42
Huéng dan giai
Traloi: 4
Tathdy f'(x) x4c dinhtrén R nén f(x) x4c dinh trén R .
Taco: y'=f'(x).3"+ F/(x).2" = f'(x )[3 +2 ()]
Xéty'=0< f'(x)=0.
Dua vao d thi ham sé tathay f'(x)=0 c6 4 nghiém phan biét. Vay y'=0 c6 4 diém cyc tri.

(/ 8% Thay Hé Thirc Thudn - Birt Phd Pé Thanh Cong!

R r\/‘
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. - . X* +mx+m? .
Cau 33: Goi S latap hop cac gia tri thuc cua tham so m dé do thi ham s6 y =————— ¢6 hai diém cuc

Xx—1
tri A, B.Khi ZAOB=90° thi tong binh phuong tit ca cac phan tir caa S bang:

Loi giai
Tra loi: 0,06
,(2x+m)(x-1)=x* —mx—m* _ x2—2x—(m+m2)
. (x-1) (e
DPé d6 thi ham sb co hai diém cuc tri A B thi y'=0 phai cd hai nghiém phan biét khac 1

A'=1+m+m®>>0
o
~1-m-m?#0

=VVmelR.

Phuong trinh duong thang di qua 2 diém cuc dai, cuc tiéu 1a Yy =2X+m.

Goi X,; Xy 1a hoanh do cia A, B khid6 X,; X, la nghiém cua x* —2x—(m+m?).
Theo dinh Ii Vietta co X, + Xz =2; X,.Xg =—m’ —m.

Yo =2X,+M; Y, =2X; + M.

ZAOB=90° = X, Xg + Yu.¥g =0 < X, Xg +4X,X; +2M(X, + X5 )+m* =0
<:>5(—m2—m)+4m+m2=0 & —4m*-m=0 @m:o;m:_%_

2
Tong binh phuong tat ca cac phan tr caa S bang: 0° +(—%j = % ~0,06.

Quy phu huynh va cac em hoc sinh dky khoa hoc

1. Zalo thay Thuin Toan: 0869998668
zalo.me/84869998668

2. Facebook thay:
https://www.facebook.com/Thaygiaothuan.99/

3. Fanpage thay:
https://www.facebook.com/thaythuandaytoan

4. Tiktok thay:

(83 ) Thay Ho Thirc Thugn - CHUYEN LUYEN THI PAI HQC CHAT LUQNG CAO 9+ TOAN

e


https://www.facebook.com/Thaygiaothuan.99/
https://www.facebook.com/thaythuandaytoan

PANG Ki KHOA HQC LIVESTREAM — CHINH PHUC PIEM 8, 9, 10 MON TOAN!

https://www.tiktok.com/@thay hothucthuan

/ 8}3 Thay Hé Thirc Thudn - Birt Phd Pé Thanh Cong!

M


https://www.tiktok.com/%40thay_hothucthuan

